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专项训练渊十五冤
一尧选择题
1.C 2.C 3.B 4.B 5.C
二尧填空题

6.3 7.9 3姨 8. 5姨2 仔
9.5 10. 425 或 192 或 9
三尧解答题
11援解院（1）如图淤，连接 BP.
疫四边形 ABCD是平行四边形，
亦AD=BC，AD椅BC.
亦蚁ADC+蚁C=180毅.
亦蚁ADC=180毅-45毅=135毅.
疫AD=BD，亦BD=BC.
亦蚁BDC=蚁C=45毅.
亦吟BDC是等腰直角三角形.
疫点 P为 CD的中点，
亦DP=BP，蚁DPB=90毅.
亦蚁DBP=45毅.
亦蚁ADP=蚁PBE=135毅.
疫PA彝PE，
亦蚁APE=蚁DPB=90毅.
亦蚁APD=蚁EPB.
亦吟ADP≌吟EBP（ASA）.
亦PA=PE.
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渊第 11题图冤
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（2）证明：如图于，过点 P作 PF彝
CD交 DE于点 F.

疫PF彝CD，EP彝AP，
亦蚁DPF=蚁APE=90毅.
亦蚁DPA=蚁FPE.
疫四边形 ABCD是平行四边形，

亦蚁DAB=蚁C=45毅，AB椅CD.
又 疫AD=BD，
亦蚁DAB =蚁DBA =蚁C =蚁CDB =

45毅.
亦蚁ADB=蚁DBC=90毅.
亦蚁PFD=45毅.
亦蚁PFD=蚁PDF.
亦PD=PF.
易得蚁PDA=蚁PFE=135毅.
亦吟ADP≌吟EFP（ASA）.
亦AD=EF.
在 Rt 吟FDP 中 ，蚁PDF =45毅 ，

蚁DPF=90毅，
亦吟DPF是等腰直角三角形.
亦DF越 2姨 DP.
疫DE=DF+EF，
亦DA+ 2姨 DP=DE.
（3）当点 P在线段 CD上时，如图

盂，作 AG彝CD，交 CD的延长线于点G.
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渊第 11题图盂冤
则吟ADG是等腰直角三角形.
疫AD=3 2姨 ，

亦AG=DG=3.
疫AP=5，
亦GP=4.
亦PD=1.
由（2）得，DA+ 2姨 DP=DE.
亦DE=3 2姨 + 2姨 =4 2姨 .
亦BE=DE-BD=4 2姨 -3 2姨 = 2姨 .
当点 P在 CD 的延长线上时，如

图榆，作 AG彝CD，交 CD的延长线于
点 G.
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渊第 11题图榆冤

同理可得吟ADP≌吟EFP.
亦AD=EF.
疫PD=PG+DG=4+3=7，
亦DF= 2姨 PD=7 2姨 .
亦BE=BD+DF-EF=DF=7 2姨 .
综上，BE的长为 2姨 或 7 2姨 援

源版
专项训练渊十六冤

一尧选择题
1.B 2.A 3.C 4.B 5.C
二尧填空题

6. 2姨
7.答案不唯一，如 AB=AD

8. 125
9.3或-7
10.3或 6 13姨13
三尧解答题

11.解院（1）2 3姨3 .
（2）疫蚁BAD越45毅，BA越BM，
亦吟AMB是等腰直角三角形.
亦蚁MBC越蚁AMB越45毅.
疫EF椅BM，
亦蚁FEM越蚁AMB越45毅.
亦蚁AEB越蚁FEB越 12（180毅+45毅）越

112.5毅.
亦蚁ABE越180毅-蚁AEB-蚁BAE越22.5毅.
疫 AD

AN 越m，吟AMB是等腰直角三角

形，AN为 BC边上的高，

亦AN越 12 AM.

疫点 M在 AD边上，
亦当 AD越AM时，m取得最小值，最

小值为 AM
AN 越2.

（3）如图淤，连接FM，延长 FE交 NC
于点 G.

亦蚁MBQ=蚁CBQ.
（3）由折叠的性质可得 DF=CF=

4cm，AP=PM.
疫Rt吟BCQ≌Rt吟BMQ，
亦CQ=MQ.
当点 Q在线段 CF上时，
疫FQ=1cm，
亦MQ=CQ=3cm，DQ=5cm.
疫PQ2=PD2+DQ2，

亦（AP+3）2=（8-AP）2+52.
解得 AP= 4011 .
当点 Q在线段 DF上时，
疫FQ=1cm，
亦MQ=CQ=5cm，DQ=3cm.
疫PQ2=PD2+DQ2，

亦（AP+5）2=（8-AP）2+32.
解得 AP= 2413 .
综上所述：AP的长为 4011 cm 或

2413 cm.
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专项训练渊十九冤
一尧选择题

1.D 2.D 3.B 4.D 5.D
二尧填空题

6.-3臆x臆1 7.2 8. 272
怨援121 员园援48
三尧解答题

11.解院（1）疫点 A（a，2）在反比例
函数 y= 4

x 的图象上，

亦2= 4
a .解得 a=2.

亦A（2，2）.
设直线 OA 的解析式为 y=mx.
则 2=2m.解得 m=1.
亦直线 OA 的解析式为 y=x.

（2）由（1），知 A（2，2）.
疫AB椅x轴，且交 y轴于点 C，
亦AC=2.
疫AC=2BC，
亦BC=1.
亦B（-1，2）.
把 B（-1，2）代入 y= k

x ，得 2= k-1 .
解得 k=-2.
亦 反比例函数 y= k

x 的解析式为

y=- 2
x .
（3）设 D t，- 2

t蓸 蔀 .
疫A（2，2），
亦AD 的 中 点 E 的 坐 标 为

t+22 ，- 1
t +1蓸 蔀 .

疫点 E在 y轴上，

亦 t+22 =0.解得 t=-2.
亦D（-2，1），E 0，32蓸 蔀 .
亦S吟DOE= 12 OE· xD = 12 伊 32 伊2=

32 ，S吟AOE= 12 OE· xA = 12 伊 32 伊2= 32 .
亦吟OAD的面积 S=S吟DOE+S吟AOE=3援
12.解：y=-x2（答案不唯一）.
揖观察发现铱
如图.
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渊第 12题图冤

揖思考交流铱

我不认同他们的说法.理由如下：
设抛物线的解析式为 y=ax2+bx+

c，则抛物线的对称轴为 x=- b2a .

由题意知，a约0，
亦抛物线的对称轴可以在 y轴的

左侧，也可以在 y 轴的右侧，或者是
y轴.

例如：y=-x2，对称轴为 y轴.
亦小亮的说法不正确.
疫 抛物线 y=-2（x+2）2+1 经过点

（-1，-1），且不经过第一象限，与 x 轴
有两个交点，

亦小莹的说法不正确.
揖概括表达铱
设抛物线的解析式为 y=ax2+bx+c.
疫抛物线经过点（-1，-1），且不经

过第一象限，

亦a-b+c=-1且 a约0.
淤当对称轴在 y轴右侧时，即 b跃

0，此时顶点在 x轴上或 x轴下方，

亦
a约0，
b2-4ac臆0，
a-b+c=-1.

扇

墒

设设设设设缮设设设设设

亦b2-4ab+4a2+4a臆0.
将不等式看作关于 b 的不等式，

则有 驻=16a2-16a2-16a=-16a>0.
亦2a-2 -a姨 臆b臆2a+2 -a姨 .
亦0约b臆2a+2 -a姨 .
令 -a姨 =t，则 2a+2 -a姨 =-2t2+

2t=-2 t- 12蓸 蔀 2+ 12 .
疫t逸0，
亦当 t= 12 时，2a+2 -a姨 最大，且

最大值为 12 .
亦0约b臆 12 .
于当对称轴在 y轴左侧或为 y轴

时，b臆0，只需保证与 y轴交点在 x轴
上或 x轴下方，

亦c臆0.
综上所述：当 b跃0时，a约0，0约b臆

12 ，a-b+c=-1；当 b臆0时，c臆0，a-b+

c=-1援
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疫 四边形 ABCD 和四边形 CEFG
都是正方形，

亦蚁BDC=45毅，蚁GCF=45毅.
亦蚁BDC=蚁GCF.
亦BD椅CF.
亦S吟BDF=S吟BCD.

疫S吟BCD= 12·BC·悦阅= 12 伊4伊4=8，
亦S吟BDF=8援
员园援解院（员）淤圆.
提示：如图淤，设圆心为 韵，连接

月韵，悦韵援
疫蚁月粤悦越猿园毅，亦蚁月韵悦越远园毅援
又 韵月越韵悦，
亦吟韵月悦是等边三角形援
亦韵月越韵悦越月悦越圆，即半径长为 圆援
于 3姨 垣圆.
提示：疫月悦越圆，亦 当点 粤 到 月悦 的

距离最大时，吟粤月悦的面积最大援如图
淤，过点 韵作 月悦的垂线，垂足为 耘，延

长 耘韵 交已韵 于点 阅，则 韵耘越 3姨 ，

阅耘越韵耘垣韵阅越 3姨 垣圆援
亦吟粤月悦 面积的最大值 越杂吟阅月悦越

12 月悦·阅耘越 12 伊圆伊（ 3姨 垣圆）越 3姨 垣圆援

（第 10题图淤）
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（第 10题图于）

30毅
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（圆）证明：如图于，延长 月粤忆交圆
于点 云，连接 悦云援

疫点 云在圆上，
亦蚁云越蚁粤越猿园毅援
疫蚁月粤忆悦越蚁云垣蚁粤忆悦云，
亦蚁月粤忆悦跃蚁云援
亦蚁月粤忆悦跃蚁粤，即蚁月粤忆悦跃猿园毅.
（猿）淤 97姨 -52 援

提示：如图盂，取 月悦的中点 郧，连

接 DG，则 郧悦越 32 援

疫蚁郧悦阅越怨园毅，悦阅越粤月越圆，
亦贼葬灶蚁阅郧悦越 CD

GC 越 43 援

设 阅郧 的中点为 匝，以点 匝为圆
心，阅Q 为半径画圆，则点 孕在优弧
悦郧阅上运动援 连接 月匝 交已匝 交于点
孕忆，则 月孕的最小值是 月孕忆的长援

过点 匝作 匝耘彝月C，垂足为 耘，则

郧耘越悦耘越 12 郧悦越 34 ，匝耘越 12 悦阅越员.
亦月耘越月悦原悦耘越 94 援

亦月匝越 BE2+QE2姨 越 97姨4 援

疫阅郧越 CD2+GC2姨 越 52 ，

亦已匝的半径越 12 阅郧越 54 援

亦月孕忆越月匝原孕忆匝越 97姨 -54 ，即线

段 月孕长的最小值为 97姨 -54 .
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提示：如图榆，过点 孕分别作 粤阅，

阅悦的垂线，垂足为 酝，晕，过点 悦作
悦匀彝孕阅于点 匀援

疫杂吟孕悦阅越 23 杂吟孕粤阅，

亦 12 悦阅·孕晕越 23 伊 12 粤阅·孕酝蓸 蔀 援
又 悦阅越圆，粤阅越猿，
亦孕晕越孕酝援
亦点 孕在蚁粤阅悦的平分线上援

亦蚁悦阅匀越源缘毅，吟悦匀阅是等腰直角
三角形，匀阅越匀悦越 2姨 援

亦孕匀越悦匀衣贼葬灶蚁阅孕悦越 3 2姨4 援

亦孕阅 越孕匀 垣匀阅 越 3 2姨4 垣 2姨 越

7 2姨4 援
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专项训练渊十八冤
一尧选择题

1.D 2.C 3.A 4.C 5.B
二尧填空题

6. 2姨 +1 7.60毅 8.2 5姨
9. 13姨 10.2 13姨 -4或 4
三尧解答题

1员.解院（1）如图淤，吟ABC即为所
求（答案不唯一）援
（2）如图于，四边形 ABDE 即为

所求援
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淤 于
渊第 11题图冤

C
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12.解：（1）答案不唯一，如蚁EMB
或蚁CBM或蚁ABP或蚁PBM.
（2）淤15，15.
于蚁MBQ=蚁CBQ.理由如下：
疫四边形 ABCD是正方形，
亦AB=BC，蚁BAD=蚁C=90毅.
由折叠可得：AB =BM，蚁BAD =

蚁BMP=90毅.
亦BM=BC，蚁BMQ=蚁C=90毅.
又 疫BQ=BQ，
亦Rt吟BMQ≌Rt吟BCQ（HL）.

E

G
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N

A DM

B C
渊第 11题图淤冤

疫蚁BAD越30毅，亦蚁ABN越30毅.
设 AN越a，则 AB越2a，NB越 3姨 a.
疫EF彝AD，

亦蚁AEB越蚁FEB越 12（180毅+90毅）越
135毅.

疫蚁EAB越30毅，
亦蚁ABE越15毅.
亦蚁ABF越30毅.
疫AB越BM，蚁BAD越30毅，
亦蚁ABM越120毅.
亦蚁FBM越90毅.
在 Rt吟FBM中，FB越AB越BM，

亦FM越 2姨 FB越2 2姨 a.
疫蚁EBG越蚁ABE+蚁ABN越45毅，
亦GB越EG越a.

疫NB越 3姨 a，

亦NG越AE越EF越MD越（ 3姨 -1）a.

在 Rt吟EFM 中，EM越 FM2-EF2姨 越
（ 3姨 +1）a，

亦AD 越AE +EM +MD 越2AE +EM 越

（3 3姨 -1）a.

亦m= AD
AN =3 3姨 -1.

同理，当点 F落在 BC下方时，如图

于.
E

F

N
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B C

O

渊第 11题图于冤

可求得 AD越（3 3姨 +1）a.

亦m越 AD
AN 越3 3姨 +1援

综上，m的值为 3 3姨 -1或 3 3姨 +1.
12.解院（1）把 A（-1，0），B（4，0）代

入 y=ax2+bx+4，

得
a-b+4=0，
16a+4b+4=0.嗓

解得
a=-1，
b=3.嗓

亦抛物线的解析式为 y=-x2+3x+4.
（2）在 y=-x2+3x+4 中，令 x=0，得

y=4.
亦C（0，4）.
设直线 BC的解析式为 y=kx+m.
把 B（4，0），C（0，4）代入，
得

4k+m=0，
m=4.嗓 解得

k=-1，
m=4.嗓

亦 直 线 BC 的 解 析 式 为 y =
-x+4援
（3）如图淤.
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渊第 12题图淤冤
由题意，得点 A，B关于抛物线的

对称轴直线 x= 32 对称，连接 BC交直

线 x= 32 于点 P，连接 PA.此时 PA +PC

的值最小，最小值为线段 BC 的长=
42+42姨 =4 2姨 .
当 x= 32 时，y=- 32 +4= 52 .
亦此时 P 32 ，52蓸 蔀 援
（4）在抛物线上存在一点 N，使得

以 A，C，M，N四点为顶点的四边形是
平行四边形援

理由：如图于.
观察图象可知，满足条件的点 N

的纵坐标为 4或-4.

N

x

y

C

O M BA

6
5
4
3
2
1

-1
-2
-3
-4

-3 -2 2 4 6

渊第 12题图于冤

M4

N1

M1 M2M3

N3 N2

对于抛物线 y=-x2+3x+4，当 y=4
时，-x2+3x+4=4.解得 x1=0，x2=3.

亦N1（3，4）援
当 y=-4时，-x2+3x+4=-4援
解得 x= 3依 41姨2 .

亦N2 3+ 41姨2 ，-4蓸 蔀，
N3 3- 41姨2 ，-4蓸 蔀 .
综 上 所 述 ， 满 足 条 件 的 点

N 的坐标为（3，4）或 3+ 41姨2 ，-4蓸 蔀
或 3- 41姨2 ，-4蓸 蔀 援
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专项训练渊十七冤
一尧选择题

1援B 2援C 3援B 4援B
二尧填空题

5. 13姨 6.- 12 7援3 15姨
8援 14 或 32
三尧解答题

9援解院揖类比探究】过点 E作 EF彝
CD于点 F，连接 AF.

疫四边形 ABCD是正方形，
亦AD=CD=4，蚁ADC=90毅.
疫DE=CE，EF彝CD，

亦DF = CF = 12 CD = 2，蚁 EFD=

蚁ADC =90毅.
亦AD椅EF.
亦S吟ADE=S吟ADF.

亦S吟ADE= 12·AD·DF= 12 伊4伊2=4.
揖拓展应用】如图，连接 CF.

B

A

C

D

E

FG

（第 9题图）
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