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一尧单项选择题
员援月 提示院对于 粤，函数 赠越泽蚤灶曾 的

最小正周期为 圆仔，不符合题意；对于 月，
函数 赠越 糟燥泽曾 的最小正周期为 仔，且在
区间 蓸 园，仔圆 蔀上单调递减，符合题意；对

于 悦，函数 赠越贼葬灶曾的最小正周期为 仔，且在区间 蓸 园，仔圆 蔀上
单调递增，不符合题意；对于 阅，函数 赠越糟燥泽曾的最小正周
期为 圆仔，不符合题意援故选 月援

圆援阅 提示院令 圆曾原仔猿 越 噪仔圆 （噪沂在），得 曾越 噪仔源 垣仔远（噪沂
在），当 噪越原员时，曾越原 仔员圆 ，所以 蓸原 仔员圆 ，原员 蔀为 枣（曾）图象的一

个对称中心援故选 阅援
3援月 提示院由题意，得 泽蚤灶 蓸原圆伊 圆仔猿 垣渍 蔀越园，则原 源仔猿 垣

渍越噪仔，噪沂在，解得 渍越噪仔垣 源仔猿 ，噪沂在，当 噪越原员时，渍 取得

最小值仔猿 援故选 月援
4援阅 提示院枣（曾）越圆糟燥泽 蓸 仔猿 原曾 蔀越圆糟燥泽 蓸 曾原仔猿 蔀，由 圆噪仔原

仔臆曾原仔猿 臆圆噪仔（噪沂在），得 圆噪仔原 圆仔猿 臆曾臆圆噪仔垣仔猿（噪沂在），

令 噪越园，得原 圆仔猿 臆曾臆仔猿（噪沂在），可排除 粤；令 噪越员，得
源仔猿 臆曾臆 苑仔猿 ，可排除 月，悦；蓸 猿仔圆 ，圆仔 蔀哿 蓘 源仔猿 ，苑仔猿 蓡，
故 阅正确援故选 阅援

缘援月 提示院由图可知，粤越圆，因为 枣（园）越原员，所以圆泽蚤灶渍越
原员，即 泽蚤灶渍越原 员圆 ，又 渍 约仔圆 ，所以渍越原仔远 ，所以 枣（曾）越圆泽蚤灶蓸棕曾原
仔远 蔀，由图知，曾越 苑仔员圆 是函数 赠越枣（曾）在 赠轴右侧的第二个

零点，所以 枣 蓸 苑仔员圆 蔀越圆泽蚤灶 蓸 苑仔员圆 棕原仔远 蔀越园，则 苑仔员圆 棕原仔远 越仔，
解得 棕越圆，所以 枣（曾）越圆泽蚤灶 蓸 圆曾原仔远 蔀，将其图象向左平移仔远
个单位长度，得 赠越圆泽蚤灶 蓘圆 蓸曾垣仔远 蔀原仔远 蓡越圆泽蚤灶 蓸圆曾垣仔远 蔀，所以
早（曾）越圆泽蚤灶 蓸曾垣仔远 蔀越圆泽蚤灶 蓸曾原仔猿 垣仔圆 蔀越圆糟燥泽 蓸曾原仔猿 蔀 援故选 月援

远援月 提示院函数 枣（曾）越圆泽蚤灶 蓸圆曾原仔猿 蔀，其最小正周期为
圆仔圆 越仔，故淤正确；把 赠越圆泽蚤灶圆曾的图象向右平移仔猿 个单位，
可得 赠越圆泽蚤灶 蓸圆曾原 圆仔猿 蔀的图象，故于错误；函数 赠越圆糟燥泽 蓸 圆曾原
缘仔远 蔀 越圆糟燥泽 蓸 圆曾原仔猿 原仔圆 蔀 越圆泽蚤灶 蓸 圆曾原 仔猿 蔀 越枣（曾），故盂正确；
当 曾沂 蓘 原 仔员圆 ，仔猿 蓡时，圆曾原 仔猿 沂 蓘 原 仔圆 ，仔猿 蓡，则函数
枣（曾）在 蓘原 仔员圆 ，仔猿 蓡上单调递增，故榆正确；因为 枣 蓸 仔远 蔀越园，
所以 枣（曾）的图象关于直线 曾越仔远 不对称，故虞错误；因为
枣 蓸原仔猿 蔀 越园，所以 枣（曾）的图象关于点 蓸原仔猿 ，园 蔀对称，故愚正
确援故选 月援

苑援A 提示院澡 与 贼 的函数解析式为 澡越粤泽蚤灶（棕贼垣渍）垣
月 蓸 粤 跃园，棕跃园，渍 约 仔圆 蔀，由题意，得 澡皂葬曾越猿，澡皂蚤灶越原员，所以
粤垣月越猿，
原粤垣月越原员，嗓 解得

粤越圆，
月越员，嗓 由 栽越 圆仔

棕 越远园，得 棕越 仔猿园 ，所以 澡越
圆泽蚤灶 蓸 仔猿园 贼垣渍 蔀 垣员援当 贼越园 时，澡越园，所以 圆泽蚤灶渍垣员越园，则
泽蚤灶渍越原 员圆 ，又 渍 约仔圆 ，所以 渍越原仔远 ，所以 澡越圆泽蚤灶 蓸 仔猿园 贼原仔远 蔀垣
员援故选 A援

愿援悦 提示院因为 枣（曾）在 蓘 原仔猿 ，猿仔源 蓡上单调递增，所
以 猿仔源 垣仔猿 臆 栽圆 越仔棕 ，则 园约棕臆 员圆员猿 ，由 曾沂蓘原仔猿 ，猿仔源 蓡，得
棕曾原仔远 沂蓘原仔猿 棕原仔远 ，猿仔源 棕原仔远 蓡，则 原仔猿 棕原仔远 逸原仔圆 ，

猿仔源 棕原仔远 臆仔圆 ，

扇

墒

设设设设设缮设设设设设

解得

棕臆 愿怨 ，所以 园约棕臆 愿怨 ，当 曾沂［园，仔］时，棕曾原 仔远 沂 蓘 原仔远 ，

棕仔原仔远 蓡，要使 枣（曾）在［0，仔］上只取得一次最大值，只需
仔圆 臆棕仔原仔远 约 缘圆 仔，解得 棕沂 蓘 圆猿 ，愿猿 蔀，所以 棕的取值范

围是 蓘 圆猿 ，愿怨 蓡 援故选 悦援
二尧多项选择题
怨援粤CD 提示院 设 贼越棕曾垣渍，当 x沂［0，2仔］时，渍臆贼臆

圆仔棕垣渍，由题意，得 赠越糟燥泽贼在［渍，圆仔棕垣渍］上有 源个零点，则
苑仔圆 臆圆仔棕垣渍约怨仔圆 ，所以 苑源 原 渍圆仔 臆棕约 怨源 原 渍圆仔 ，又 渍沂蓘 仔远 ，
仔源 蓡，所以 苑源 原

仔远圆仔 臆棕约 怨源 原
仔源圆仔 ，即 缘猿 臆棕约 员苑愿 ，结合选

项，故选 粤CD援
员园援粤悦阅 提示院由题意，得 猿伊 仔源 原渍越噪仔垣 仔圆 ，噪沂在，

则渍= 仔4 -k仔 ，k沂Z，又- 仔2 <渍< 仔2 ，所以 渍越 仔源 ，枣（曾）越
泽蚤灶 蓸猿曾原仔源 蔀，所以函数 枣 蓸 曾垣 仔员圆 蔀越泽蚤灶猿曾为奇函数，故 粤正
确；当x沂 蓘 仔员圆 ，仔猿 蓡时，猿曾原 仔源 沂 蓘 0，3仔源 蓡，则 枣（曾）在蓘 仔员圆 ，仔猿 蓡上不单调，故 月 错误；若 枣（曾员）原枣（曾圆） 越圆，则
枣（曾员）和 枣（曾圆）一个等于 员，另一个等于原员，故 曾员原曾圆 的最小
值为半个周期，即 员圆 伊 圆仔猿 越仔猿 ，故 悦正确；把函数 枣（曾）的

图象向右平移 仔员圆 个单位长度，得到函数 赠越泽蚤灶 蓸 猿曾原仔圆 蔀越
原糟燥泽猿曾的图象，故 阅正确援故选 粤悦阅援

员员援月悦阅 提示院因为 枣（曾）越 猿姨圆 （员垣糟燥泽曾）原 员圆 泽蚤灶曾越
糟燥泽 蓸曾垣仔远 蔀垣 猿姨圆 ，所以 枣（曾）的最小正周期 栽越圆仔，故 粤错
误；枣 蓸 原 圆仔猿 蔀越 猿姨圆 ，故 月正确；将函数 枣（曾）图象向左平

移 缘仔远 个单位长度，得到函数 赠越糟燥泽 蓸曾垣 缘仔远 垣仔远 蔀垣 猿姨圆 越
原糟燥泽曾垣 猿姨圆 的图象，关于 y 轴对称，故 悦 正确；由 曾沂蓸原仔远 ，园 蔀，得 曾垣仔远 沂 蓸园，仔远 蔀，所以 枣（曾）在 蓸原仔远 ，园 蔀上单调
递减，故 阅正确援故选 月悦阅援

员圆援粤悦 提示院当 棕越圆 时，枣（曾）越圆泽蚤灶 蓸 2曾垣 仔猿 蔀，因为
枣 蓸 仔员圆 蔀 越圆，故 枣（曾）的图象关于直线 曾越 仔员圆 对称，故 粤正
确；当 棕越 员圆 时，x沂 蓘园，仔圆 蓡，则 1圆 曾垣仔猿 沂 蓘 仔猿 ，苑仔员圆 蓡，所以
枣（曾）在 蓘 园，仔圆 蓡上不单调，故 月错误；当 曾沂［园，仔］时，则
棕曾垣仔猿 沂 蓘 仔猿 ，棕仔垣仔猿 蓡，若 枣（曾）越泽蚤灶 蓸棕曾垣仔猿 蔀在［园，仔］上的
最小值为原圆，棕仔垣仔猿 逸 猿仔圆 ，解得 棕逸 苑远 ，故 悦正确；当
曾沂［原仔，园］时，棕曾垣仔猿 沂 蓘原棕仔垣仔猿 ，仔猿 蓡，若 枣（曾）在［原仔，园］
上恰有 圆个零点，则原圆仔约原棕仔垣仔猿 臆原仔，解得 源猿 臆曾约 苑猿 ，
即 棕的取值范围为 蓘 源猿 ，苑猿 蔀，故 阅错误援故选 粤悦援

三尧填空题

员猿援仔 提示院因为 赠越泽蚤灶 蓸 圆曾原 仔远 蔀 垣糟燥泽圆曾越 猿姨圆 ·

泽蚤灶圆曾原 员圆 糟燥泽圆曾垣糟燥泽圆曾越 猿姨圆 泽蚤灶圆曾垣 员圆 糟燥泽圆曾越泽蚤灶 蓸 圆曾垣仔远 蔀，
所以该函数的最小正周期 栽越 圆仔圆 越仔援

员源援原 猿姨猿 提示院令 圆曾原仔猿 越噪仔垣仔圆 ，k沂Z，得 曾越 缘仔员圆 垣
噪仔圆 ，噪沂在，因为方程 枣（曾）越 员猿 在区间（园，仔）上的根为 曾员，

曾圆（曾员约曾圆），所以 曾员，曾圆关于直线 曾越 缘仔员圆 对称，所以 曾员垣曾圆越
缘仔远 ，则 贼葬灶（曾员垣曾圆）越原 猿姨猿 援

员缘援原 猿姨源 提示院因为 枣（曾）最小正周期为 源仔，所以

圆仔
棕 越源仔，得 棕越 员圆 ，因为 枣（曾）图象的一条对称轴为 曾越
源仔猿 ，所以 员圆 伊 源仔猿 垣渍越噪仔，噪沂Z，解得 渍越噪仔原 圆仔猿 ，噪沂Z，

又 园约渍约仔圆 ，所以 渍越仔猿 ，所以 枣（曾）越糟燥泽 蓸 员圆 曾垣仔猿 蔀，枣 忆（曾）越
原 员圆 泽蚤灶蓸 员圆 曾垣仔猿 蔀，所以 枣忆蓸 圆仔猿 蔀越原 猿姨源 援

员远援 员05源 提示院由题意，知
原仔猿 棕+渍=k1仔，
仔猿 棕+渍=k2仔+仔2 ，
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k1，k2沂

Z，则
棕= 3（2k+1）4 ，

渍= k忆仔2 +仔4 ，
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k，k忆沂Z，其中 k=k2-k1，k忆=k2+k1=k+

2k1，故 k 与 k忆同为奇数或同为偶数 .由题意知 f（x）在蓸 仔15 ，仔5 蔀上有且只有一个最大值点，且要求 棕最大，则蓸 仔15 ，仔5 蔀包含的周期应该最多，所以仔5 - 仔15 臆2T，即

2仔15 臆 16仔3（2k+1），k沂Z，解得 k臆19.5.淤当 k=19时，棕 =
1174 ，k忆为奇数，则渍= 3仔4 ，当x沂 蓸 仔15 ，仔5 蔀时，1174 x+
3仔4 沂（2.7仔，6.6仔），当 1174 x1+ 3仔4 = 92 仔或 132 仔 时，
f（x1）=3都成立，舍去；于当 k=18 时，棕= 1114 ，k忆为偶数，
则 渍=仔4 ，当 x沂 蓸 仔15 ，仔5 蔀时，1114 x+仔4 沂（2.1仔，5.8仔），
当 1114 x1+仔4 = 52 仔或 92 仔时，f（x1）=3都成立，舍去；盂当
k=17时，棕= 1054 ，k忆为奇数，则 渍= 3仔4 ，当 x沂 蓸 仔15 ，仔5 蔀
时，1054 x+ 3仔4 沂（2.5仔，6仔），当 1054 x1+ 3仔4 = 92 仔 时，
f（x1）=3成立，符合题意.综上，棕的最大值为 1054 .

四尧解答题

员苑.解院（员）令原 仔圆 垣圆噪仔臆曾垣 仔远 臆 仔圆 垣圆噪仔，噪沂在，得

原 圆仔猿 垣圆噪仔臆曾臆仔猿 垣圆噪仔，噪沂在援 当 噪越园 时，原 圆仔猿 臆曾臆
仔猿 ，因为函数 枣（曾）越泽蚤灶 蓸曾垣仔远 蔀原 员圆 在［园，葬］上单调递增，所
以 0<a臆仔猿 ，即实数 葬的取值范围是 蓸园，仔猿 蓡 援
（圆）由 枣（曾）越泽蚤灶 蓸 曾垣仔远 蔀 原 员圆 越园，得 泽蚤灶 蓸 曾垣仔远 蔀 越 员圆 ，则

曾垣仔远 越仔远 垣圆噪仔，或 曾垣仔远 越 缘仔远 垣圆噪仔，噪沂在，得 曾=圆噪仔，或
曾= 2仔3 垣圆噪仔，噪沂在援又 曾沂［园，圆仔］，所以 曾越园，圆仔猿 ，圆仔，即
函数 枣（曾）在区间［园，圆仔］上的所有零点为 园，圆仔猿 ，圆仔，故
所有零点之和为 园垣 圆仔猿 垣圆仔越 愿仔猿 援

员愿援解院（员）由题意，可得 圆仔
棕 越仔，解得 棕越圆援

（圆）由（员）知 枣（曾）越猿泽蚤灶 蓸圆曾原仔远 蔀，由 圆噪仔原仔圆 臆圆曾原仔远 臆
圆噪仔垣仔圆 ，k沂Z，可得 噪仔原仔远 臆曾臆噪仔垣仔猿 ，噪沂在援因为 曾沂蓘原仔源 ，仔源 蓡，所以 枣（曾）的单调递增区间为 蓘原仔远 ，仔源 蓡，单调
递减区间为 蓘原仔源 ，原仔远 蓡 援
（猿）因为 曾沂 蓘 园，仔圆 蓡，所以 圆曾原仔远 沂 蓘 原仔远 ，缘仔远 蓡，所

以 泽蚤灶 蓸圆曾原仔远 蔀沂 蓘原 员圆 ，员 蓡，所以 猿泽蚤灶 蓸圆曾原仔远 蔀沂 蓘原 猿圆 ，猿 蓡，
所以函数 枣（曾）在区间 蓘园，仔圆 蓡上的值域为 蓘原 猿圆 ，猿 蓡 援

员怨援解院因为函数 枣（曾）越圆泽蚤灶（棕曾垣渍）蓸棕跃园，原仔圆 约渍约仔圆 蔀
的最小正周期为 仔，所以 棕越 圆仔仔 越圆.
（员）若选条件淤：因为 枣（曾）的图象关于点 蓸 仔猿 ，园 蔀对

称，所以 圆伊仔猿 垣渍越噪仔，噪沂在，所以 渍越原 圆仔猿 垣噪仔，噪沂在，因为

原仔圆 约渍约仔圆 ，所以 渍越仔猿 ，故 枣（曾）越圆泽蚤灶 蓸圆曾垣仔猿 蔀 援
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7姨4 ，所以 杂吟粤月悦越 员圆 ·粤月·月悦·泽蚤灶月臆 员圆 伊缘远伊 苑姨4 越
苑 苑姨 ，所以吟粤月悦的面积的最大值为 苑 苑姨 援

四尧解答题
员苑援解院（员）因为 遭泽蚤灶月糟燥泽悦越糟燥泽月（ 猿姨 葬原遭泽蚤灶悦），所以

遭（泽蚤灶月糟燥泽悦 垣糟燥泽月泽蚤灶悦）越 猿姨 葬糟燥泽月，所以 遭泽蚤灶（月 垣悦）越
遭泽蚤灶粤= 猿姨 葬糟燥泽月，由正弦定理，得 泽蚤灶月泽蚤灶粤越 猿姨 泽蚤灶粤糟燥泽月，
所以 贼葬灶月越 猿姨 ，又 B沂（0，仔），所以 月越仔猿 援
（圆）由（员）得 月越仔猿 ，因为 遭越圆 猿姨 ，所以由余弦定理，

得 b2=a2+c2-2accosB，即 葬圆垣糟圆原葬糟越员圆，所以（葬垣糟）圆原猿葬糟越员圆，
所以（葬垣糟）圆原员圆越猿葬糟臆猿伊 蓸 葬垣c圆 蔀 圆，所以 葬垣糟臆源 猿姨 ，当且

仅当 葬越糟=2 猿姨 时，等号成立，所以 葬垣遭垣糟臆远 猿姨 ，所以

吟粤月悦周长的最大值是 远 猿姨 援
员愿援解院（员）因为 葬越猿糟，遭越 圆姨 ，糟燥泽月越 圆猿 ，所以由余弦

定理的推论，得 糟燥泽月越 葬圆垣糟圆原遭圆
圆葬糟 越 员园糟圆原圆远糟圆 越 圆猿 ，解得 糟越 3姨猿 援

（圆）因为 泽蚤灶粤
葬 越 糟燥泽月圆遭 ，由正弦定理，得 泽蚤灶粤

葬 越 泽蚤灶月
遭 越

糟燥泽B圆遭 ，所以 圆泽蚤灶月越糟燥泽月，糟燥泽月>0，因为 泽蚤灶圆月垣糟燥泽圆月越员，所
以 泽蚤灶月越 5姨5 ，糟燥泽月越2 5姨5 ，所以 泽蚤灶蓸月垣仔圆 蔀越糟燥泽月越2 5姨5 援

员怨援解院（员）因为在吟粤悦阅中，蚁粤悦阅越苑缘毅，蚁粤阅悦越源缘毅，
所以蚁悦粤阅越远园毅，由正弦定理，得 悦阅泽蚤灶蚁悦粤阅 越 粤悦泽蚤灶蚁粤阅悦 ，

所以 粤悦越 悦阅·泽蚤灶蚁粤阅悦泽蚤灶蚁悦粤阅 越 员园园 远姨猿 海里，即 C处与小岛

A 之间的距离为 员园园 远姨猿 海里援
（圆）因为在吟悦阅月中，蚁月悦阅越猿园毅，蚁悦阅月越员圆园毅，所以

蚁悦月阅越猿园毅援所以 月阅越悦阅越员园园 海里，由余弦定理，得 月悦圆越
悦阅圆垣月阅圆原圆悦阅·月阅糟燥泽蚁悦阅月越猿园园园园，所以 月悦越员园园 猿姨 海
里.在吟粤悦月中，蚁粤悦月越源缘毅，由余弦定理，得 粤月圆越粤悦圆垣
月悦圆原圆粤悦·月悦·糟燥泽蚁粤悦月越 蓸 员园园 远姨猿 蔀 圆垣（员园园 猿姨 ）圆原圆伊
员园园 远姨猿 伊员园园 猿姨 伊 圆姨圆 越缘园园园园猿 ，所以 粤月越 员园园 员缘姨猿 海

里，即 粤，月两座小岛之间的距离为 员园园 员缘姨猿 海里援
圆园援解院（员）由 acsinA =2sinC（a2+c2-b2），得 a2c =2c（a2+

c2-b2），则 a2=2b2-2c2，淤又 b-c= 2sinAsinB+sinC ，所以由正弦
定理，得（b-c）（b+c）=2a，即 b2-c2越2a，于
联立淤于，可得 a2越4a，所以 a=4.设吟粤B悦的外接圆

半径为 R，因为 仔R2=8仔，所以 R越圆 2姨 ，由正弦定理，得

sinA= a2R = 源
4 2姨 = 2姨2 .

（圆）因为 A=C，所以 BC=AB=4，sin粤越sinC，代入葬csin粤越
2sinC（a2+c2-b2），得 a2+c2-b2= 员2 葬c，所以 cos月= 员4 ，B沂

0，仔2蓸 蔀，所以 sinB= 1-cos2B姨 = 15姨4 .在吟ABM中，由

正弦定理，得 ABsin蚁AMB 越 AMsinB ，故 sin蚁AMB= AB·sinB
AM =

源伊 15姨4
2 5姨 = 3姨2 ，因为 AM>AB，所以蚁AMB<蚁B，所以

蚁AMB=仔猿 援
圆员援解院（员）因为 葬垣遭越糟糟燥泽月垣 猿姨 糟泽蚤灶月，所以由正弦定

理，得 泽蚤灶粤 垣泽蚤灶月 越 泽蚤灶悦糟燥泽月 垣 猿姨 泽蚤灶悦泽蚤灶月，又 泽蚤灶粤 越
泽蚤灶 （月 垣悦）越 泽蚤灶月糟燥泽悦垣糟燥泽月泽蚤灶悦，所以 泽蚤灶月垣泽蚤灶月糟燥泽悦越

猿姨 泽蚤灶月泽蚤灶悦，又 月沂（园，仔），所以 泽蚤灶月屹园，所以 猿姨 泽蚤灶悦原
糟燥泽悦越员，即 泽蚤灶 蓸悦原仔远 蔀 越 员圆 ，又 园约悦约仔，所以原仔远 约悦原 仔远 约
缘仔远 ，故 悦原仔远 越仔远 ，解得 悦越仔猿 援
（圆）延长 悦阅至 耘，使得 DE越2CD，因为 粤阅越圆阅月，所

以 粤耘椅悦月，且 粤耘越圆悦月越圆葬，悦耘越猿悦阅越远，又蚁ACB=仔猿 ，所
以蚁悦粤耘= 圆仔猿 ，在吟ACE中，由余弦定理，得悦耘圆越粤悦圆垣粤耘圆原
圆粤悦·粤耘·糟燥泽蚁悦粤耘，所以 遭圆垣源葬圆垣圆葬遭越猿远，因为 遭圆垣源葬圆逸
源葬遭，所以 远葬遭臆猿远，得 葬遭臆远，当且仅当 遭越圆葬越圆 猿姨 时，等

号成立，所以吟粤月悦 的面积 杂越 员圆 粤悦·BC泽蚤灶蚁ACB越
猿姨源 葬遭臆 猿 猿姨圆 ，所以吟粤月悦面积的最大值为 猿 猿姨圆 援
圆圆援解院（员）若选淤，因为（葬垣遭）（泽蚤灶粤原泽蚤灶月）越（糟原遭）泽蚤灶悦，

由正弦定理，得（葬垣遭）（葬原遭）越糟（糟原遭），所以 遭圆垣糟圆原葬圆越遭糟，由
余弦定理的推论，得 糟燥泽粤越 遭圆垣糟圆原葬圆圆遭糟 越 员圆 ，又 粤沂（园，仔），

故 粤越仔猿 .
若选于，因为 圆遭原糟原圆葬糟燥泽悦越园，由正弦定理，得 圆泽蚤灶月原圆泽蚤灶粤糟燥泽悦 越泽蚤灶悦，所以 泽蚤灶悦 越圆泽蚤灶 （粤 垣悦）原圆泽蚤灶粤糟燥泽悦 越

圆糟燥泽粤泽蚤灶悦，因为 悦沂（园，仔），则 泽蚤灶悦跃园，所以 糟燥泽粤越 员圆 ，又
粤沂（园，仔），故 粤越仔猿 .
若选盂，因为 糟燥泽圆月垣糟燥泽圆悦垣泽蚤灶月泽蚤灶悦越员垣糟燥泽圆粤，则 圆原泽蚤灶圆月 原泽蚤灶圆悦 垣泽蚤灶月泽蚤灶悦 越圆 原泽蚤灶圆粤，即 泽蚤灶圆月 垣泽蚤灶圆悦 原泽蚤灶圆粤 越泽蚤灶月泽蚤灶悦，由正弦定理，得 遭圆垣糟圆原葬圆越遭糟，由余弦定理的推

论，得 糟燥泽粤越 遭圆垣糟圆原葬圆圆遭糟 越 员圆 ，又 粤沂（园，仔），故 粤越仔猿 援
（圆）在吟粤月悦中，因为 粤悦越圆，月悦越圆 猿姨 ，粤越仔猿 ，所以

由余弦定理，得 月悦圆越粤月圆垣粤悦圆原圆粤月·粤悦·糟燥泽粤，即 员圆越粤月圆垣源原2粤月，解得 粤月越源或 粤月越原圆（舍去），又吟粤悦阅与吟月悦阅
面积比为 猿颐缘，所以 粤阅越 猿圆 ，在吟粤悦阅中，由余弦定理，得

悦阅圆越粤阅圆垣粤悦圆原圆粤阅·粤悦·糟燥泽粤越员猿源 ，所以悦阅越 员猿姨圆 援
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一尧单项选择题
员援粤 提示院数列 员，猿源 ，员圆 ，缘员远 ，…，可以转化为 圆圆 ，猿源 ，源愿 ，缘员远 ，…，则其一个通项公式可以是 灶垣员圆灶 援故选 粤援
圆援悦 提示院由 葬灶垣员越葬灶原圆，得 葬灶垣员原葬灶越原圆，则数列｛葬灶｝是

公差 d=-2的等差数列，因为 a1=圆，所以 葬员园越a1+9d越原员远援故
选 悦援猿援月 提示院因为 葬员垣葬源垣葬苑越员愿，所以 3a4=18，则 a4=6，又
葬远越员圆，所以公差 凿越 员圆（a6-a4）=猿援故选 月援

源援阅 提示院设等差数列｛葬灶｝的公差为 凿，由 杂源越葬缘垣葬远，
葬苑越员缘，嗓

得 源葬员垣远凿越圆葬员垣怨凿，
葬员垣远凿越员缘，嗓 解得 葬员越猿，

凿越圆，嗓 所以 杂缘越缘葬员垣员园凿越猿缘援故选 阅援
缘援悦 提示院由题意，设甲、乙、丙、丁、戊、己、庚所分钱

数分别为 葬原猿凿，葬 原圆凿，葬原凿，葬，葬 垣凿，葬 垣圆凿，葬垣猿凿，所以
葬原猿凿垣葬原圆凿越苑苑，
葬垣凿垣葬垣圆凿垣葬垣猿凿越苑缘，嗓 解得 葬越猿员，凿越原猿，所以戊分得 葬垣凿越
圆愿（文），己分得 葬垣圆凿越圆缘（文）援故选 悦援

远援阅 提示院由等差数列的性质，得数列 嗓 杂灶
灶 瑟为等差

数列，设其公差为 凿，因为 杂员圆员圆 原 杂员园员园 越原圆，所以 圆凿越原圆，解得
凿越原员，首项为 杂员员 越圆园圆园，所以 杂圆园圆圆圆园圆圆 越圆园圆园 原（圆园圆圆 原员）越
原员，则 杂圆园圆圆越原圆园圆圆援故选 阅援

苑援阅 提示院因为 杂圆园圆员越 圆园圆员（葬员垣葬圆园圆员）圆 越圆园圆员葬员园员员跃园，
杂圆园圆圆越员园员员（葬员垣葬圆园圆圆）越员园员员（葬员园员员垣葬员园员圆）约园，所以 葬员园员员跃园，葬员园员员垣
葬员园员圆约园，即 a1012<0，所以使得 杂灶取得最大值时 灶越员园员员援故选 阅援愿援阅 提示院由题意，得当 灶越远时，杂灶取得最小值，则
葬员约园，凿跃园援淤当 葬远越葬员垣缘凿越园时，杂缘或 杂远为 杂n的最小值，此

时 葬员越原缘凿，所以 葬员苑
葬怨 越 葬员垣员远凿

葬员垣愿凿 越 员员凿猿凿 越 员员猿 援于当 葬远越葬员垣缘凿约
园，葬苑越葬员垣远凿逸园 时，则原远臆 葬员

凿 约原缘，因为 葬员苑
葬怨 越 葬员垣员远凿

葬员垣愿凿 越
葬员
凿 垣员远
葬员
凿 垣愿 越员垣 愿

愿垣葬员凿
，圆臆葬员

凿 垣愿约猿，所以 员员猿 约员垣 愿
愿垣葬员凿

臆缘，

即 葬员苑
葬怨 沂 蓸 员员猿 ，缘 蓡 援综上，葬员苑葬怨 沂 蓘 员员猿 ，缘 蓡，所以 葬员苑

葬怨 的最小

值为 员员猿 援故选 阅援
二尧多项选择题怨援粤月悦 提示院由 葬灶垣员垣葬灶越源灶原猿，得｛葬灶垣员垣葬灶｝为等差数

列，故 粤正确；由 葬灶垣员垣葬灶越源灶原猿，得 葬灶垣圆垣葬灶垣员越源灶垣员，所以 葬灶垣圆原
葬灶越圆凿越源，解得 凿越圆，故 月正确；由 葬员垣葬圆越员，得 2葬员垣凿越员，所
以 葬员越原 员圆 ，故 悦正确；葬灶越原 员圆 垣圆（灶原员）越圆灶原 缘圆 ，令 葬灶越员猿，
即 圆灶原 缘圆 越员猿，该方程无正整数解，故 阅错误援故选 粤月悦援

员园援悦阅 提示院设数列｛葬灶｝的前 灶项和为 杂灶，其前 灶原员
项为等差数列，公差 凿越圆，葬员越圆缘，杂灶越苑远园，葬灶越皂臆员圆园，则
苑远园原皂越杂灶原员越圆缘（灶原员）垣（灶原员）（灶原圆）圆 伊圆，所以 皂越原灶圆-圆圆灶+
苑愿猿臆员圆园，即（灶原员苑）（灶垣猿怨）逸园，解得 灶逸员苑援故选 悦阅援员员援月阅 提示院 因为 杂远越杂怨，所以 葬苑垣葬愿垣葬怨越园，又数列
｛葬灶｝是以 凿为公差的等差数列，所以 3a8=0，即 葬愿越葬员垣苑凿越园，又 葬员跃园，所以 凿约园，故 粤错误，月正确；因为 杂远原杂缘越葬远跃园，
所以 杂6跃杂5，故 悦错误；由以上知，杂苑或 杂愿为 杂灶的最大值，
故 阅正确援故选 月阅援员圆援月悦 提示院因为等差数列｛葬灶｝是正项递增的数列，

所以 凿跃园，杂苑越 7（葬1垣葬7）圆 =苑葬源越圆愿，所以 葬源越源，葬员越源原猿凿跃园，所
以 园约凿约 源猿 ，故 粤错误；因为 葬圆屹葬远，所以 葬圆葬远约 蓸 葬圆垣葬远圆 蔀 圆越a2源越
员远，故 月正确；同理 园约葬猿葬缘约员远，所以 员

葬猿 垣
员
葬缘 越

葬猿垣葬缘
葬猿葬缘 越 愿

葬猿葬缘 跃
员圆 ，故 悦正确；因为 葬圆葬远原葬猿葬缘越（源原圆凿）（源垣圆凿）原（源原凿）（源垣凿）越

员远原源凿圆原（员远原凿圆）越原猿凿圆约园，所以 葬圆葬远<葬猿葬缘，故 阅错误援故选 月悦援
三尧填空题
员猿援圆 提示院由 2S3=3S2+6，得 2（3a1+3d）=3（2a1+d）+

6，即 6d=3d+6，解得 d=2.
员源援员源猿 提示院因为等差数列｛葬灶｝中，葬猿垣葬远垣葬怨越猿葬远越

猿怨，所以 葬远越员猿，所以 杂员员越 员员（葬员垣葬员员）圆 越员员葬远越员源猿援
员缘援原员；园 提示院因为 葬员越员，葬圆越圆，葬灶垣圆越葬灶垣员原葬灶（灶沂晕垣），

所以 葬猿越员，葬源越原员，葬缘越原圆，葬远越原员，葬苑越员，葬愿越圆，…援所以数列｛葬灶｝
是周期为 远的周期数列，因为 圆园圆圆越远伊337，所以 杂圆园圆圆越337伊（葬员垣葬圆垣葬猿垣葬源垣葬缘垣葬远）越园援员远援圆园 提示院因为 杂员园跃杂员员跃杂怨，所以 杂员员原杂员园约园，杂员园原杂怨跃园，所以 葬员员约园，葬员园跃园，又 杂员员原杂怨跃园，所以 葬员园垣葬员员跃园，所以 杂员怨越员怨（葬员垣葬员怨）圆 越员怨葬员园跃园，杂圆园越 圆园（葬员垣葬圆园）圆 越员园（葬员园垣葬员员）跃园，杂圆员越
圆员（葬员垣葬圆员）圆 越圆员葬员员约园，所以 杂圆园·杂圆员约园，所以满足 杂灶·杂灶垣员约园的
正整数 灶的值为 圆园援
四尧解答题
员苑援解院（员）设等差数列｛葬灶｝的公差为 凿，根据等差中项

的性质，得 葬圆与 葬愿的等差中项为 葬缘，所以 葬缘越愿，又 葬猿葬苑越圆愿，即（葬缘原圆凿）（葬缘垣圆凿）越圆愿，所以 凿圆越怨，凿越依猿，因为 d>0，所
以 凿越猿，则 葬缘越葬员垣源凿越愿，所以 葬员越原源，所以｛葬灶｝的通项公式为
葬灶越葬员垣（灶原员）凿越猿灶原苑援
（圆）由（员）可知 遭灶越葬猿灶越怨灶原苑援令 怨灶原苑=怨猿愿，解得 灶越

员园缘沂晕垣，符合题意，即 遭员园缘越怨猿愿，所以 怨猿愿是数列｛遭灶｝中的项援
员愿援（员）解院设等差数列｛葬灶｝的公差为 凿，因为 杂猿越葬缘，

圆葬圆越猿，所以 猿葬员垣猿凿越葬员垣源凿，圆葬员垣圆凿越猿，嗓 解得 葬员越 员圆 ，凿越员，所以数列｛葬灶｝

的通项公式为 葬灶越 员圆 垣（灶原员）伊员越灶原 员圆 援
（圆）证明院由（员）知 杂灶越灶伊 员圆 垣 灶（灶原员）圆 伊1越 灶圆

圆 ，所以
杂灶姨 越 圆姨圆 灶，因为 杂灶垣员姨 原 杂灶姨 越 圆姨圆 （灶垣员）原 圆姨圆 灶越
圆姨圆 ， 杂员姨 越 圆姨圆 ，所以数列｛ 杂灶姨 ｝是首项为 圆姨圆 ，

公差为 圆姨圆 的等差数列援
员怨援解院（员）设等差数列｛葬灶｝的公差为 凿（凿屹园），由 葬猿越

葬缘葬愿，葬远越员，得 员原猿凿越（员原凿）（员垣圆凿），即 凿圆原2凿越园，解得 凿越圆，
或 凿越园（舍去），则 葬员越葬远原缘凿越原怨，所以 葬灶越原怨垣圆（灶原员）越圆灶原员员援
（圆）由（员）可知 杂灶越 灶圆（葬员垣葬灶）越灶圆原员园灶，由 杂灶约葬灶，得 灶圆原

员园灶约圆灶原员员，即 灶圆原员圆灶垣员员约园，解得 员约灶约员员，又 灶沂晕垣，所以
使 杂灶约葬灶成立的最大正整数 灶为 员园援

圆园援解院（员）因为等差数列｛葬灶｝的公差为 凿（凿屹园），葬圆垣
葬猿垣葬苑越原员缘，所以 3a1+9d=-15，即 葬员越原缘原猿凿.
若选淤，葬员垣葬远垣葬员园越猿葬员垣员源凿越原员缘垣缘凿越园，得 凿越猿，则 葬员越原员源，所以 葬灶越-14+3（灶-1）=猿灶原员苑.
若选于，则原圆葬圆越葬13，即原圆葬员原圆凿越葬员垣员圆凿，得 猿葬员+14凿越

原员缘+5凿越0，得 凿越猿，所以 葬员越原员源，所以 葬灶越-14+3（灶-1）越猿灶原
员苑.
若选盂，葬猿葬缘越a27，即（葬员垣圆凿）（葬员垣源凿）越（葬员垣远凿）圆，即（原缘原

凿）（原缘垣凿）越（原缘垣猿凿）圆，解得 凿越猿，或 d=0（舍去），则 葬员越原员源，
所以 葬灶越-14+3（灶-1）越猿灶原员苑.
（圆）由（员）得 葬灶 越 猿灶 原 员苑，所以 杂噪 越 噪（a1垣 a噪）圆 =

（原员源垣猿噪原员苑）噪圆 越原源园，解得 噪越缘或 噪越 员远猿 （舍去），所以 噪
的值为 缘援

圆员援（员）解院设等差数列｛葬灶｝的首项为 葬员，所以 葬灶越凿灶垣葬员原凿援
又 葬灶葬灶垣员越源灶圆原员，解得 葬1=1，

凿=2，嗓 或 葬1=-1，
凿=-2.嗓 又 凿跃园，所以 葬1=1，

凿=2，所以 葬灶越圆灶原员援
（圆）证明院因为 ２

葬灶葬灶垣员
越 ２源灶圆原员 越 ２

（圆灶垣员）（圆灶原员）越
１圆灶原员 原 １圆灶垣员 ，所以 ２

葬员葬圆 垣 ２葬圆葬猿 垣 ２葬猿葬源 垣…垣 ２
葬灶葬灶垣员

越
员原１３蓸 蔀垣 １３ 原１５蓸 蔀垣 １５ 原１７蓸 蔀垣…垣 1

2灶-1 原 1
2灶+1蓸 蔀越员原

1
2灶+1 约员援

圆圆援解院（1）设等差数列｛葬灶｝的公差为 凿，则 葬灶=葬员+（灶原员）·
凿，又 葬灶垣员+葬灶=2n+3，所以 葬员垣葬2=2葬员+d=5，

葬3垣葬2=2葬员+3d=7，嗓 解得 葬员越2，
凿越1，嗓 所以

数列｛an｝的通项公式为 an=n+1.
（2）因为 葬灶垣员+葬灶=2n+3，淤
当 n逸2时，葬灶+葬灶-1=2（n-1）+3，于
淤-于，得 葬灶垣员-葬灶-1=2；所以数列｛葬2灶｝是以 葬2为首项，2

为公差的等差数列，数列｛葬2灶-1｝是以 葬1为首项，2 为公差
的等差数列.又 葬员垣葬2=5，所以 葬2=5-葬员，当 n为偶数时，葬灶=葬2+蓸 n2 -1蔀·2=n+3-葬员；当 n为奇数时，葬灶=葬员+蓸 n+12 -1 蔀·2=n-1+
葬员.所以 葬灶= n-1+葬员（n为奇数），

n+3-葬员（n为偶数）援嗓 因为对任意的 n沂N+，都有

葬灶+n2逸0成立，当 n为奇数时，葬灶+n2=n-1+葬1+n2逸0恒成立，
所以-葬员臆n2+n-1在 n为奇数时恒成立，所以-葬员臆1，所以
葬员逸-1；同理，当 n为偶数时，葬灶+n2=n+3-葬员+n2逸0恒成立，
所以 葬员臆n2+n+3在 n为偶数时恒成立，所以 葬员臆9.
综上，葬员的取值范围是［-1，9］.



若选条件于：因为 枣（曾）的图象关于直线 曾越
仔员圆 对称，所以 圆伊 仔员圆 垣渍越仔圆 垣圆噪仔，噪沂在，所以 渍越

仔猿 垣圆噪仔，噪沂在，因为原仔圆 约渍约仔圆 ，所以渍越仔猿 ，故 枣（曾）越圆泽蚤灶蓸圆曾垣
仔猿 蔀援
（圆）由（员）得 枣（曾）越圆泽蚤灶 蓸 圆曾垣仔猿 蔀，当 曾沂 蓘原仔猿 ，仔远 蓡时，

圆曾垣 仔猿 沂 蓘 原 仔猿 ，圆仔猿 蓡，所以当 圆曾垣仔猿 = 仔2 ，即 x= 仔12 时，
枣（曾）取得最大值 2；当 圆曾垣仔猿 =原仔猿 ，即 x=-仔猿 时，枣（曾）取得

最小值原 猿姨 ，故 枣（曾）的最大值和最小值分别是 圆 和
原 猿姨 ，此时相应的 曾的值分别是 仔员圆 和原仔猿 援

圆园援解院（员）化简得 枣（曾）越sin 蓸圆曾垣仔6 蔀+ 1圆 +m，因为 枣（曾）

的最小值为-3，所以-1+ 1圆 +m=-3，解得m=- 5圆 ，所以 枣（曾）=
sin 蓸 圆曾垣仔6 蔀-2.令仔2 垣2噪仔臆圆曾垣仔6 臆 3仔2 垣2噪仔（噪沂在），解

得仔6 垣噪仔臆曾臆 2仔3 垣噪仔（噪沂在），所以 枣（曾）的单调递减区

间为 蓘 仔6 垣噪仔，2仔3 垣噪仔 蓡（噪沂在）援
（圆）枣 蓸 曾垣 仔6 蔀 =sin 蓘 2 蓸 曾垣 仔6 蔀 + 仔6 蓡 -2=cos2x-2，所以

asinx+枣 蓸曾垣仔6 蔀=asinx+cos2x-2=-2sin2x+asinx-1，令 t=sinx，

x沂（0，仔），则 t沂（0，1］，所以原不等式可转化为-2t2+at-1<
0，即 a<2t+ 1

t ，又2t+ 1
t 逸2 2t·1

t姨 =2 2姨 ，当且仅当 2t=
1
t ，即 t= 2姨2 时取等号，所以 a<2 2姨 ，即实数 a的取值

范围为（-肄，2 2姨 ）.
圆员援解院（员）由题意知，砸越韵粤越源，周期 栽越 圆仔

棕 越远园，则棕越
仔3园 ，因为 贼越园时，粤（圆 猿姨 ，原圆），所以 枣（园）越原圆，即源泽蚤灶渍越
原圆，则 泽蚤灶渍越原 员圆 ，所以 渍越原仔远 垣圆噪仔，或 渍越 苑仔远 垣圆噪仔，噪沂在，

因为 渍 <仔圆 ，所以 渍越原仔远 援所以 枣（贼）越源泽蚤灶 蓸 仔猿园 贼原仔远 蔀 援
（圆）当点 孕到水面的距离等于 源皂，即 枣（贼）越圆 时，则

源泽蚤灶 蓸 仔猿园 贼原仔远 蔀越圆，即 泽蚤灶 蓸 仔猿园 贼原仔远 蔀 越 员圆 ，所以 仔猿园 贼原仔远 越
仔远 ，或 仔猿园 贼原仔远 越 缘仔远 ，解得 贼员越员园，贼圆越猿园，则 贼圆原贼员越圆园，所以
当水车转动一圈时，点 孕到水面的距离不低于 源皂的持续
时间为 圆园秒援

圆圆援解院枣（兹）越源糟燥泽圆兹原源糟燥泽兹垣猿泽蚤灶圆兹越糟燥泽圆兹原源糟燥泽兹垣猿，早（兹）越
皂糟燥泽兹援
（员）对任意的 兹沂 蓘 园，仔圆 蔀，若 枣（兹）逸早（兹），即 糟燥泽圆兹原

源糟燥泽兹垣猿逸皂糟燥泽兹，糟燥泽兹沂（园，员］，所以 糟燥泽兹垣 猿糟燥泽兹 原源逸皂，设

糟燥泽兹越贼，t沂（0，1］，则 h（贼）越贼垣 猿
贼 原源在（园，员］上是减函数，所

以函数 h（贼）越贼垣 猿
贼 原源在（园，员］上的最小值为 h（员）越园，所以

皂臆0，所以 m的取值范围为（-肄，0］.
（圆）对 兹沂［原仔，仔］，枣（兹）越早（兹）有两个不等实根，即

糟燥泽圆兹原源糟燥泽兹垣猿越皂糟燥泽兹有两个不等实根，糟燥泽兹沂［原员，员］.当
糟燥泽兹越园时，上述方程不成立，所以 cos兹屹0，所以两边同除
以 糟燥泽兹，得 糟燥泽兹垣 猿糟燥泽兹 原源越皂有两个不等实根.设 糟燥泽兹越贼，
t沂［-1，0）胰（0，1］，则 F（贼）越贼垣 猿

贼 原源与 y=m 在［原员，园）和
（园，员］上有交点，并且此函数在两个区间上是减函数，又函
数 F（贼）越贼垣 猿

贼 原源在（园，员］上的最小值为 F（员）越园，在［原员，园）
的最大值为 F（-1）=原愿，所以要使对 兹沂［原仔，仔］，枣（兹）越早（兹）
有两个不等实根，皂的取值范围为（原肄，原愿］胰［园，垣肄）援
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一尧单项选择题
员援月 提示院若 葬 越 遭 ，则 葬，遭的长度相同，方向任

意，故 粤错误；若向量 葬是向量 遭的相反向量，即 a=-b，则
葬 越 遭 ，故 月正确；当 葬屹园，遭越园时，葬椅b，但不存在实数

姿，使得 葬=姿遭，故 悦错误；当四边形粤月悦阅 是平行四边形
时，粤月 垣粤阅 越粤悦才成立，故 阅错误援故选 月援

圆援月 提示院由题意，得 糟越圆葬垣噪遭越（噪原远，猿噪垣圆），因为
葬椅糟，所以原猿（猿噪垣圆）原（噪原远）越园，解得 噪越园援故选 月援

猿援悦 提示院因为 藻越 蓸 员圆 ， 猿姨圆 蔀，所以 藻 越员，又 藻为

与 遭同向的向量，所以 遭
遭 越藻，所以 葬在 遭上的投影向量

糟= 葬·遭
遭 ·

遭
遭 越 葬 糟燥泽〈葬，遭〉·藻越4伊 员圆 伊 蓸 员圆 ， 猿姨圆 蔀 越

（员， 猿姨 ）援故选 悦援
源援粤 提示院因为 遭彝（葬原遭），所以 遭·（葬原遭）越葬·遭原遭圆越 葬·

遭 糟燥泽〈葬，遭〉原 遭 圆越园，又 猿姨 葬 =2 b ，即 b = 猿姨圆 葬 ，

所以 猿姨圆 葬 圆糟燥泽〈葬，遭〉越 猿源 葬 圆，所以 糟燥泽〈葬，遭〉越 猿姨圆 ，

又〈葬，遭〉沂［园，仔］，所以 葬与 遭的夹角为仔远 援故选 粤援
缘援阅 提示院过 耘作 耘云椅月悦，交 粤月 于点 云，设 粤 到

月悦的距离为 澡，则 杂吟粤月耘越杂吟粤EF+杂吟BEF= 员圆 耘云·澡，杂吟粤悦阅越 员圆·
悦阅·澡，因为 杂吟粤月耘越杂吟粤CD，所以 耘云越悦阅越 员圆 月阅，故 耘为 粤阅

的中点，月耘 越 员圆（月粤 垣月阅）越 员圆 蓸 月粤 垣 圆猿 月悦 蔀 越 员圆 月粤 垣
员猿 月悦，粤悦 越月悦 原月粤 ，所以月耘·粤悦 越蓸 员圆 月粤 垣 员猿 月悦 蔀·（月悦 原
月粤）越原 员圆 月粤 圆垣 员猿 月悦 圆垣 员远 月粤·月悦 越原 员圆 伊猿圆垣 员猿 伊猿圆垣 员远 伊
猿圆伊 员圆 越原 猿源 援故选 阅援

远援悦 提示院分别取 粤悦，月悦的中点 阅，耘，连接 阅耘，因
则孕粤 垣孕悦 越圆孕阅，孕月 垣孕悦 越圆孕耘，因为孕粤 垣圆孕月 垣猿孕悦 越孕粤 垣
孕悦 垣圆（孕月 垣孕悦）越园，所以 圆孕阅 垣源孕耘 越园，所以孕阅 越原圆孕耘，
所以点 孕为线段 阅耘上靠近点 耘的三等分点，所以 杂吟悦阅耘越猿圆 杂吟孕悦阅，杂吟粤月悦越源杂吟悦阅耘越远杂吟孕悦阅，杂吟粤孕悦越圆杂吟孕悦阅，所以 杂吟粤月悦颐杂吟粤孕悦越
猿颐员援故选 悦援

苑援阅 提示院由题意，得 葬越（原员，圆），遭越（猿，姿原源），葬垣遭越
（圆，姿原圆），因为 葬与 葬垣遭的夹角为钝角，所以 葬·（葬垣遭）约园，
且 葬 与 葬垣遭 不共线，所以 原圆垣圆（姿原圆）约园，

原（姿原圆）原源屹园，嗓 解得 姿约猿 且
姿屹原圆，所以 姿的取值范围为（原肄，原圆）胰（原圆，猿）援故选 阅援

愿援粤 提示院设 粤悦疑月阅越韵，因为粤悦·月阅 越园，所以
粤悦彝月阅，因为四边形 粤月悦阅中，粤月越缘，悦阅越圆，月悦越 员猿姨 ，

设 韵悦越曾，则 韵月越 员猿原曾圆姨 ，韵阅越 源原曾圆姨 ，所以 韵粤 越
员圆垣曾圆姨 ，所以 粤阅越 韵阅圆垣韵粤 圆姨 越源，由 AB椅CD，得 韵阅

韵月 越
悦阅
粤月 ，即

源原曾圆姨
员猿原曾圆姨 越 圆缘 ，得 曾圆越 167 ，所以 月阅越韵阅垣韵月越

圆员姨 援在吟粤月阅 中，由余弦定理的推论，得 糟燥泽蚁阅粤月越
员远垣圆缘原圆员圆伊源伊缘 越 员圆 ，又 粤酝 垣 粤晕 越圆，设 粤酝 越 t ，则

粤晕 越圆原t，其中 园约t 约圆，所以粤酝·粤晕 = 粤酝 · 粤N ·
cos蚁DAB越t·（圆原t）·员圆 越 员圆［原（t原员）圆垣员］臆 员圆 ，当 t越员 时，
等号成立援所以粤酝·粤晕的最大值为 员圆 援故选 粤援

二尧多项选择题
怨援月悦 提示院因为 粤，月，悦三点共线，所以存在唯一的

实数 噪（噪屹园），使得粤月 越噪粤悦 ，所以 圆葬垣姿遭越噪［（姿原员）葬垣
遭］，所以 噪（姿原员）越圆，

噪越姿，嗓 解得 姿越原员，或 姿越圆，所以实数 姿的可

能的取值为原员或 圆援故选 月悦援
员园援粤月阅 提示院对于 粤，葬·遭越 葬 遭 糟燥泽远园毅越员伊圆伊 员圆 越

员，故 粤正确；对于 月，（圆葬垣遭）圆越源葬圆垣源葬·遭垣遭圆越源伊员垣源伊员垣源越
员圆，所以 圆葬垣遭 越圆 猿姨 ，故 月正确；对于 悦，（圆葬原遭）圆越源葬圆原
源葬·遭垣遭圆越源伊员原源伊员垣源越源，所以 圆葬原遭 越圆，故 悦错误；对于
阅，因为 葬·（葬原遭）越葬圆原葬·遭越园，所以 葬彝（葬原遭），即向量 葬 与
向量 葬原遭的夹角为 怨园毅，故 阅正确援故选 粤月阅援

员员援月悦 提示院因为在吟粤月悦中，月阅 越阅悦，所以 阅是
月悦中点，粤阅 越 员圆（粤月 垣粤悦），设粤耘 越贼粤阅 越 员圆 贼粤月 垣 员圆 贼粤悦，

0<t臆1，又粤耘 越姿粤月 垣滋粤悦，所以 姿越滋越 员圆 贼，0<姿，滋臆员圆 ，故A
错误，月正确；员源姿 垣滋越 员源姿 垣姿逸圆 员源姿·姿姨 越员，当且仅当 员源姿 越
姿，即 姿越 员圆 时，等号成立，故 悦正确；源姿 垣滋越 源

姿 垣姿在 姿沂蓸 0，员圆 蓡上单调递减，所以当 姿越 员圆 时，源姿 垣滋取得最小值
员7圆 ，故 阅错误援故选 月悦援

员圆援月悦阅 提示院韵粤·悦阅 越韵粤·（悦韵 垣韵阅）越韵粤·悦韵 垣
韵粤·韵阅 越猿伊员伊（原员）垣猿伊员伊 蓸原 员圆 蔀越原 怨圆 ，故 粤错误；由韵耘 越
怎韵悦 垣怎韵阅，知 耘为弧 悦阅的中点，又蚁粤韵月越员圆园毅，由平
行四边形法则可知韵耘 越韵悦 垣韵阅，则 怎越员，故月正确；由

蚁阅韵耘越猿园毅，知韵悦·韵耘 越园，韵阅·韵耘 越 猿姨圆 ，设韵耘 越曾韵悦 垣

赠韵阅 ，则
韵悦·韵耘 越曾原 员圆 赠越园，
韵阅·韵耘 越原 员圆 曾垣赠越 猿姨圆 ，

扇

墒

设设设设设缮设设设设设

解得
曾越 猿姨猿 ，

赠越 圆 猿姨猿 ，

扇

墒

设设设设设缮设设设设设

故

韵耘 越 猿姨猿 韵悦 垣 圆 猿姨猿 韵阅，故 悦正确援 耘粤·耘月 越（耘韵 垣
韵粤）·（耘韵 垣韵月）越耘韵 圆垣耘韵·韵月 垣韵粤·耘韵 垣韵粤·韵月 越员原
猿糟燥泽蚁月韵耘原猿糟燥泽（员圆园毅原蚁月韵耘）原 怨圆 越原 猿圆 糟燥泽蚁月韵耘原 猿 猿姨圆 ·

泽蚤灶蚁月韵耘原 苑圆 越原猿泽蚤灶 蓸蚁月韵耘垣仔6 蔀原 苑圆 逸原 员猿圆 ，当且仅当
蚁月韵耘 越远园毅时，等号成立，故 耘粤 ·耘月 的最小值为
原 员猿圆 ，故 阅正确援故选 月悦阅援
三尧填空题

员猿援- 34 提示院因为 葬彝遭，所以 葬·遭越m垣3m垣3越园，解
得 噪越原 34 .

员源援源 提示院设 圆粤悦
粤悦

越粤阅，AE =（1-t）粤B +2贼 粤悦
粤悦

，

则 粤D =2，粤E =（员原贼）粤月 垣贼粤阅，又 贼垣（员原贼）越员，所以 月，阅，

耘三点共线，所以当粤耘 彝月阅时，（员原贼）粤月 垣圆贼 粤悦
粤悦

=
粤E 取得最小值 圆姨 ，又 AB =2， AD =2，所以

蚁月粤悦越怨园毅，所以月粤·月悦 越BA·（BA +粤悦）= 月粤 圆越源援
员缘援 猿姨 提示院以 悦为坐标原点，以 悦月，悦粤 所在直

线分别为 曾 轴，赠 轴，建立平面直角坐标系，则 悦（园，园），
粤（园，圆），月（圆 猿姨 ，园），所以直线 粤月的方程为 曾

圆 猿姨 垣 赠圆 越
员，设 孕（曾，赠），则 赠越圆原 曾

猿姨 ，园臆曾臆圆 猿姨 ，孕月 越（圆 猿姨 原曾，
原赠），孕悦 越（原曾，原赠），所以 孕月 垣孕悦 圆越（圆 猿姨 原圆曾）圆垣（圆赠）圆越
源曾圆垣源 蓸 圆原 曾

猿姨 蔀 圆原愿 猿姨 曾垣员圆越 员远猿 曾圆原 源园 猿姨猿 曾垣圆愿越
员远猿 蓸曾原 缘 猿姨源 蔀 圆垣猿，当 曾越 缘 猿姨源 时，孕月 垣孕悦 2取得最小

值 3，所以 孕月 垣孕悦 的最小值为 猿姨 援
员远援 源缘 提示院因为 韵 为吟粤月悦 的内心，所以 杂粤 颐杂月颐

杂悦越葬颐遭颐糟，又 杂粤韵粤 +杂月韵月 垣杂悦韵悦 越园，所以 葬韵粤 垣遭韵月 垣糟韵悦 越
园，所以 葬粤O 越遭韵月 垣糟韵悦 越遭（粤月 原粤韵）垣糟（粤悦 原粤韵）越遭粤月 垣
糟粤悦 原（遭垣糟）粤韵，所以（葬垣遭垣糟）粤韵 越遭粤月 垣糟粤悦，所以粤韵 越

遭
葬垣遭垣糟 粤月 垣 糟

葬垣遭垣糟 粤悦 ，又AO =xAB 垣y粤悦 ，所以 曾越
遭

葬垣遭垣糟 ，赠越 糟
葬垣遭垣糟 ，所以 曾垣赠越 遭垣糟

葬垣遭垣糟 越 员
葬

遭垣糟 垣员 .由余弦

定理，得 葬圆越遭圆垣糟圆原圆遭糟糟燥泽粤越遭圆垣糟圆原 苑源 遭糟越（遭垣糟）圆原 员缘源 遭糟逸
（遭垣糟）圆原 员缘源 伊 蓸 遭垣糟圆 蔀 圆越 员员远（遭垣糟）圆，当且仅当 遭越糟 时，取等
号，所以 葬圆

（遭垣糟）圆 逸 员员远 ，即 葬
遭垣糟 逸 员源 ，所以 曾垣赠臆 员员源 垣员 越

源缘 ，当且仅当 遭越糟 时，取等号，所以 曾垣赠的最大值为 源缘 援
四尧解答题
员苑援解院（员）因为向量 葬越（圆，员），遭越（猿，圆）援所以 噪葬原遭越

（圆噪原猿，噪原圆），葬垣圆遭越（愿，缘），因为 噪葬原遭与 葬垣圆遭共线，所以
缘（圆噪原猿）越愿（噪原圆），解得 噪越原 员圆 援
（圆）因为粤月 越圆葬垣猿遭，月悦 越葬垣皂遭，且 粤，月，悦三点共线，

所以存在 姿沂砸，使粤月 越姿月悦，所以 圆葬垣猿遭越姿葬垣皂姿遭，所以
圆越姿，
猿越皂姿，嗓 解得 皂越 猿圆 援

员愿援解院（员）因为向量 m=（cos曾，-sin曾），n越（3， 3姨 ），m

与 n共线，所以 3姨 cos曾+3sin曾越园，所以 sin曾cos曾 越原 3姨3 ，即

tan曾越原 3姨3 .
（圆）由题意，得 m·n=3cos曾- 3姨 sin曾，m =1，n =

2 3姨 ，又 m与 n的夹角为仔3 ，所以 cos仔3 = m·n
m n ，即

12 = 3cos曾- 3姨 sin曾
1伊2 3姨 ，整理得 3姨 cos曾-sin曾越1，即 cos 蓸 曾垣

仔远 蔀= 12 ，由 x沂［0，仔］，得 曾垣仔远 沂 蓘 仔远 ，7仔远 蓡，所以 曾垣仔远 =
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仔3 ，解得 曾=仔远 .
员怨援解院（员）当 姿越 员圆 时，AD 越 员圆 粤月，月耘 越 员圆 月悦，所以

阅，耘 分别是 粤月，月悦 的中点，所以粤耘 越粤悦 垣悦耘 越粤悦 垣
员圆 悦月 = 员圆 悦月 -悦A ，悦阅 越 员圆（悦粤 垣悦月），所以粤耘·悦阅 越蓸 员圆 悦月 -悦粤 蔀·员圆 （悦粤 垣悦月）越- 员圆 悦粤 2- 员源 悦月·悦粤 垣 员源·
悦月 圆越原 员圆 伊员圆- 员源 伊圆伊员伊糟燥泽远园毅垣 员源 伊圆圆越 员源 援
（圆）假设存在非零实数 姿，使得粤耘 彝悦阅 ，由粤阅 越

姿粤月，得粤阅 越姿（悦月 原悦粤），所以悦阅 越悦粤 垣粤阅 越悦粤 垣姿（悦月 原
悦粤）越姿悦月 垣（员原姿）悦粤 ，因为月耘 越姿月悦，所以粤耘 越粤月 垣月耘 越
（悦月 原悦粤）垣姿（原悦月）越（员原姿）悦月 原悦粤 ，所以粤耘·悦阅 越姿（员原
姿）悦月 圆+［（员原姿）2-姿］悦B·悦粤 -（1-姿）悦粤 圆越源姿（员原姿）垣（员原姿）圆原
姿原（员原姿）越原猿姿圆垣圆姿越园，解得 姿越 圆猿 或 姿越园（舍去），所以存在
非零实数 姿越 圆猿 ，使得粤耘 彝悦阅 援

圆园援解院（员）设粤郧 越姿粤月（园臆姿臆员），则韵郧·（月粤 原月韵）越
韵郧·韵粤 越（韵粤 垣姿粤月）·韵粤 越韵粤 圆垣姿 粤月 韵粤 糟燥泽 猿仔源 越
员园园原员园园姿，则 姿越园时，韵郧·（月粤 原月韵）取得最大值 员园园援
（圆）设蚁粤韵月越兹，兹沂（0，仔），则蚁韵月孕越 仔原兹圆 垣 仔猿 越

缘仔远 原 兹圆 ，在吟粤韵月 中，由余弦定理，得 粤月圆越韵粤 圆垣韵月圆原
圆韵粤伊韵月伊糟燥泽兹越圆园园（员原糟燥泽兹）越源园园泽蚤灶圆 兹圆 ，即 粤月越圆园泽蚤灶 兹圆 ，
又蚁孕月粤 越蚁匝粤月越远园毅，粤匝越匝孕越孕月，所以 AB=2BP，则月孕越
员园泽蚤灶 兹圆 .连接 OP，在吟韵月P中，由余弦定理，得 韵孕圆越韵月圆垣
月孕圆原圆韵月·月孕·糟燥泽蚁韵月孕越员园园垣 蓸员园泽蚤灶 兹圆 蔀 圆原圆伊员园伊员园泽蚤灶 兹圆 伊
糟燥泽 蓸 缘仔远 原 兹圆 蔀 越员园园垣缘园 猿姨 泽蚤灶兹，所以当 兹越 仔圆 时，韵孕最
长，所以该奖杯比较美观时蚁粤韵月的大小为仔圆 援

圆员援解院（员）因为点 耘为边 粤悦中点，粤阅与 月耘交于点
孕，且月孕越源孕耘，所以月孕越 源缘 月耘 越 源缘 伊 员圆（月悦 垣月粤）越 圆缘 月悦 垣
圆缘 月粤 ，又点 阅为边 月悦上一点，所以存在实数 贼，使得月悦 越
贼月阅，所以月孕 越 圆缘 月悦 垣 圆缘 月粤 越 圆缘 贼月阅 垣 圆缘 月粤 ，因为 粤，孕，

阅三点共线，所以 圆缘 贼垣 圆缘 越员，则 贼越 猿圆 ，即月悦 越 猿圆 月阅，所以

粤悦 原粤月 越 猿圆 （粤阅 原粤月），整理得粤阅 越 员猿 粤月 垣 圆猿 粤悦，又

粤阅 越曾粤月 垣赠粤悦，所以 曾越 员猿 ，赠越 圆猿 ，所以 赠原曾越 员猿 援
（圆）取 粤月 的中点 F，连接 韵E，韵F，则 韵F彝粤月，

韵E彝粤悦，所以粤韵·粤月 越（粤F +FO）·粤月 = 员圆 粤月 2+FO·粤月 =
员圆 粤月 圆，粤韵·粤悦 越 员圆 粤悦 圆，因为 粤月 越 粤悦 越圆，所以
由（1）知粤韵·粤阅 越粤韵·蓸 员猿 粤月 垣 圆猿 粤悦 蔀 越 员猿 粤韵·粤月 垣
圆猿 粤韵·粤悦 越 员远 粤月 圆垣 员猿 粤悦 圆越 源远 垣 源猿 越圆，所以粤韵·

粤D是定值 2援
圆圆援解院（员）因为 粤月

粤悦 越 阅月
阅悦 越 员圆 ，即月阅 越 员猿 月悦，所以

粤阅 越粤月 垣月阅 越粤月 垣 员猿（粤悦 原粤月）越 圆猿 粤月 垣 员猿 粤悦，所以粤阅·

（圆粤月 原粤悦）越 员猿（圆粤月 垣粤悦）·（圆粤月 -粤悦）越 员猿（源 粤月 圆原
粤悦 圆）越园.
（圆）因为点 耘为 月悦的中点，设粤月与粤C的夹角为 兹，

所以 员
粤耘 圆 垣 员

月悦 圆 越 源
（粤月 垣粤悦）圆 垣 员

（粤月 -粤悦）圆 越
源缘垣源糟燥泽兹 垣 员缘原源糟燥泽兹 越 员员园（缘垣源糟燥泽兹垣缘原源糟燥泽兹）·蓸 源缘垣源糟燥泽兹 垣
员缘原源糟燥泽兹 蔀越 员员园 蓘缘垣 缘垣源糟燥泽兹缘原源糟燥泽兹 垣 源（缘原源糟燥泽兹）缘垣源糟燥泽兹 蓡逸 员员园 伊（缘垣源）越

怨员园 援当且仅当 缘垣源糟燥泽兹越圆（缘原源糟燥泽兹），即 糟燥泽兹越 缘员圆 时，等号
成立，此时吟粤月悦的面积 杂越 员圆 粤月·粤悦·泽蚤灶兹越 员圆 伊员伊圆伊

员原 蓸 缘员圆 蔀 圆姨 越 员员怨姨员圆 援
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一尧单项选择题

员援月 提示院因为 糟燥泽粤越 员愿 ，所以 泽蚤灶粤越 猿 苑姨愿 ，因为

遭越缘，泽蚤灶月越 缘 苑姨员远 ，由正弦定理，得 葬越 遭泽蚤灶粤泽蚤灶月 越远援故选 月援
圆援月 提示院由余弦定理，得 遭圆越葬圆垣糟圆原圆葬糟糟燥泽月越（葬垣糟）圆原

圆葬糟原圆葬糟糟燥泽月越源怨原圆伊愿原圆伊愿伊 员圆 越圆缘，所以 遭越缘援故选 月援
猿援月 提示院因为 葬圆垣遭圆原糟圆越 猿姨 葬遭，所以由余弦定理

的推论，得 糟燥泽悦越 葬圆垣遭圆原糟圆圆葬遭 越 猿姨圆 ，又 园约悦约仔，所以 悦越
仔远 ，又 遭糟泽蚤灶粤=2泽蚤灶C，所以 杂吟粤月悦越 员圆 遭糟泽蚤灶粤越 员圆 伊圆泽蚤灶悦越 员圆 援
故选 月援

源援月 提示院由题意结合余弦定理的推论，得 糟燥泽粤 越
遭圆垣糟圆原葬圆圆遭糟 越 糟圆垣葬糟圆遭糟 越 糟垣葬圆遭 越 猿姨圆 ，所以 葬垣糟越 猿姨 遭，所以
葬圆垣圆葬糟垣糟圆越猿遭圆，因为 遭圆越葬圆垣葬糟，所以 葬圆垣圆葬糟垣糟圆越猿（葬圆垣葬糟），即
圆葬圆垣葬糟原糟圆越园，所以（圆葬原糟）（葬垣糟）越园，因为 葬跃园，糟跃园，所以 糟越
圆葬，由余弦定理的推论及 b2=a2+ac，得 糟燥泽月越 葬圆垣糟圆原遭圆

圆葬糟 越
糟圆原葬糟圆葬糟 越 糟原葬圆葬 越 员圆 ，又 月沂（园，仔），所以 月越仔猿 援故选 月援

缘援悦 提示院因为（遭垣糟）圆越葬圆垣（圆原 圆姨 ）遭糟，所以 遭圆垣糟圆原
葬圆越原 圆姨 遭糟，由余弦定理的推论，得 糟燥泽粤 越 遭圆垣糟圆原葬圆圆遭糟 越
原 圆姨 遭糟圆遭糟 越原 圆姨圆 ，又 粤沂（0，仔），所以 粤越 猿仔源 ，泽蚤灶粤越

圆姨圆 ，因为 泽蚤灶月越 圆姨圆 泽蚤灶粤越 员圆 ，所以 糟燥泽月越 猿姨圆 ，所以

泽蚤灶悦越泽蚤灶（粤垣月）越泽蚤灶粤糟燥泽月垣糟燥泽粤泽蚤灶月越 远姨 原 圆姨源 援故选 悦援
远援悦 提示院因为 葬圆越遭圆垣糟圆垣 圆姨 遭糟，所以由余弦定

理的推论，得 糟燥泽粤越 遭圆垣糟圆原葬圆圆遭糟 越原 圆姨圆 ，因为 粤沂（0，仔），
所以 粤越 猿仔源 ，又 a= 圆姨 ，所以由正弦定理，得 遭越 葬泽蚤灶月泽蚤灶粤 越
圆泽蚤灶月，糟越 葬泽蚤灶悦泽蚤灶粤 越圆泽蚤灶悦，又 月+悦=仔源 ，所以 杂垣 圆姨 糟燥泽月糟燥泽悦越
员圆 遭糟泽蚤灶粤 垣 圆姨 糟燥泽月糟燥泽悦 越 圆姨源 伊 圆泽蚤灶月 伊 圆泽蚤灶悦 垣
圆姨 糟燥泽月糟燥泽悦越 圆姨 （泽蚤灶月泽蚤灶悦垣糟燥泽月糟燥泽悦）越 圆姨 糟燥泽（月原悦）=
圆姨 cos蓸2B-仔源 蔀，又月沂蓸园，仔源 蔀，所以 2月原仔源 沂 蓸原仔源 ，仔源 蔀，

所以当 2月原仔源 =0，即 B=仔8 时，杂垣 圆姨 糟燥泽月糟燥泽悦取得最大
值 圆姨 援故选 悦援

苑援悦 提示院设 粤悦与 月阅的交点为 耘，由题意，得在
吟粤悦阅中，蚁粤阅悦越员缘园毅，蚁粤悦阅越蚁悦粤阅越员缘毅，所以 粤阅越
阅悦越缘园m，由余弦定理，得 粤悦圆越缘园圆垣缘园圆原圆伊缘园伊缘园糟燥泽员缘园毅越
圆缘园园（圆垣 猿姨 ），则 粤悦越缘园 圆垣 猿姨姨 .在吟悦阅耘 中，由
蚁BDC=蚁DCA =15毅，得 阅耘越悦耘，蚁悦耘阅越员缘园毅，由余弦定
理，得 阅耘圆垣悦耘圆原圆阅耘·悦耘糟燥泽员缘园毅越缘园圆，解得 悦耘越 缘园

2垣 猿姨姨 .
在吟月悦耘 中，易知蚁月耘悦 越蚁悦月耘 越猿园毅，所以 月悦 越
悦耘越 缘园

2垣 猿姨姨 ，在吟粤月悦中，由余弦定理，得 粤月圆越粤悦圆垣
月悦圆 原圆粤悦·月悦糟燥泽员圆园毅 越圆缘园园（圆 垣 猿姨 ）垣 圆缘园园

圆垣 猿姨 原圆 伊
缘园 圆垣 猿姨姨 伊 缘园

圆垣 猿姨姨 伊 蓸 原 员圆 蔀 越员圆缘园园，所以 粤月 越
缘园 缘姨 m援故选 悦援

愿援阅 提示院因为 泽蚤灶圆粤 垣泽蚤灶圆月原泽蚤灶圆悦越泽蚤灶粤·泽蚤灶月，所以
由正弦定理，得 葬圆垣遭圆原糟圆越葬遭，所以由余弦定理的推论，得
糟燥泽悦越 葬圆垣遭圆原糟圆圆葬遭 越 葬遭圆葬遭 越 员圆 ，因为 园约悦约仔，所以 悦越仔猿 ，因为

泽蚤灶月泽蚤灶悦猿泽蚤灶粤 越 糟燥泽粤葬 垣 糟燥泽悦
糟 ，所以 员猿 伊

猿姨圆 泽蚤灶月
泽蚤灶粤 越 糟燥泽粤

葬 垣
糟燥泽悦
糟 ，所以 猿姨远 伊 遭

葬 越 遭圆垣糟圆原葬圆圆葬遭糟 垣 葬圆垣遭圆原糟圆圆葬遭糟 越 遭
葬糟 ，所以 糟越

圆 猿姨 ，由正弦定理，得 葬泽蚤灶粤 越 遭泽蚤灶月 越 糟泽蚤灶悦 越源，所以 葬垣遭越
源泽蚤灶粤垣源泽蚤灶月越源泽蚤灶粤垣源泽蚤灶 蓸 圆仔猿 原粤 蔀 越源 猿姨 泽蚤灶 蓸 粤垣仔远 蔀，由
锐角吟粤月悦，得 A沂 蓸0，仔2 蔀，C= 2仔3 -A沂 蓸0，仔2 蔀，则 A沂

蓸 仔6 ，仔2 蔀，所以 源 猿姨 泽蚤灶 蓸 粤 垣 仔远 蔀沂（远，源 猿姨 ］，所以

糟圆
葬垣遭 越 员圆

源 猿姨 泽蚤灶 蓸粤垣仔远 蔀 沂［ 猿姨 ，圆）援故选 阅援

二尧多项选择题
怨援粤阅 提示院对于 粤，粤跃怨园毅，葬跃遭，只有一解，故 粤正

确；对于 月，葬越遭泽蚤灶粤，有一解，故 月错误；对于 悦，葬约遭泽蚤灶粤，
无解，故 悦错误；对于 阅，泽蚤灶月越 远姨 泽蚤灶远园毅

猿姨 = 远姨2 跃员，无
解，故 阅正确援故选 粤阅援

员园援月阅 提示院由余弦定理，得 葬圆垣糟圆原遭圆越圆葬糟糟燥泽月，代入
已知等式得 圆葬糟·糟燥泽月贼葬灶月越 猿姨 葬糟，则 泽蚤灶月越 猿姨圆 ，所以

月越仔猿 或 月越 圆仔猿 援故选 月阅援
员员援月悦阅 提示院对于 粤，因为 贼葬灶悦越 泽蚤灶悦糟燥泽悦 越苑，所以

泽蚤灶悦越苑糟燥泽悦跃园，因为 泽蚤灶圆悦垣糟燥泽圆悦越员，所以 泽蚤灶悦越 苑 圆姨员园 ，

糟燥泽悦越 圆姨员园 ，因为 泽蚤灶粤越 源缘 约 苑 圆姨员园 ，所以 泽蚤灶粤约泽蚤灶悦，由
正弦定理，得 葬约糟，所以 粤 约悦，所以 糟燥泽粤 跃园，所以 糟燥泽粤 越
猿缘 ，故 粤错误；对于 月，糟燥泽月越糟燥泽［仔原（粤垣悦）］越原糟燥泽（粤垣悦）越
原糟燥泽粤糟燥泽悦垣泽蚤灶粤泽蚤灶悦越 圆姨2 ，因为 园约月约仔，所以 月越 仔源 ，故
月正确；对于 悦，由正弦定理，得 遭越 葬泽蚤灶月泽蚤灶粤 越缘 圆姨 ，故 悦正
确；对于 阅，杂吟ABC越 员圆 葬遭泽蚤灶悦越 员圆 伊愿伊缘 圆姨 伊 苑 圆姨员园 越圆愿，故
阅正确援故选 月悦阅援

员圆援粤月阅 提示院因为（遭垣糟）颐（糟垣葬）颐（葬垣遭）越源颐缘颐远，可设遭垣
糟越源噪，葬垣糟越缘噪，葬垣遭越远噪，得 葬越 苑噪圆 ，遭越 缘噪圆 ，糟越 猿噪圆 ，所以葬颐遭 颐
糟越苑颐缘颐猿，由正弦定理，得 sinA 颐sinB颐sinC=7颐5颐3，故 粤正确；
若 糟越远，则 遭越员园，由 A项及余弦定理的推论，得 cosA =
b2+c2-a2
圆bc =- 1圆 ，则 泽蚤灶粤 越 猿姨圆 ，所以S吟粤月悦越 员圆 遭糟泽蚤灶粤 越

员缘 猿姨 ，故 月 正确；由 B 项可得 糟燥泽粤 越原 员圆 约园，则粤月·

粤悦 越遭糟糟燥泽粤约园，故悦错误；若 遭垣糟越愿，则 噪越圆，葬越苑，又 泽蚤灶粤越
猿姨圆 ，设吟粤月悦的外接圆半径为 砸，则由正弦定理，得

圆砸 越 葬泽蚤灶粤 越 员源 猿姨猿 ，所以吟粤月悦 的外接圆半径是

苑 猿姨猿 ，故阅正确援故选粤月阅援
三尧填空题

员猿援 仔源 提示院因为 遭圆垣糟圆原葬圆越源，结合余弦定理，可得
圆遭糟糟燥泽粤越源跃园，所以 粤 为锐角，又 员圆 遭糟泽蚤灶粤越员，所以遭糟泽蚤灶粤越
圆，则 贼葬灶粤越员，所以 粤越仔源 援

员源援源 提示 院因为 葬糟燥泽月 垣遭糟燥泽粤 原圆糟糟燥泽悦 越园，由正
弦定理，得 泽蚤灶粤糟燥泽月垣泽蚤灶月糟燥泽粤原圆泽蚤灶悦糟燥泽悦越园，所以 泽蚤灶（粤垣
月）原圆泽蚤灶悦糟燥泽悦越园，因为 粤垣月越仔原悦，所以 泽蚤灶（粤垣月）越泽蚤灶悦，所
以 泽蚤灶悦原圆泽蚤灶悦糟燥泽悦越园，所以 泽蚤灶悦（员原圆糟燥泽悦）越园，因为 泽蚤灶悦跃
园，所以 糟燥泽悦越 员圆 ，因为 糟越圆 猿姨 ，葬越圆，所以由余弦定
理，得 12 =4+b2-2伊2伊b伊 员圆 ，即 遭圆原圆遭原愿越园，解得 遭越源 或
遭越原圆（舍去）援

员缘援员园 提示院因为 韵粤彝平面 悦韵阅，韵悦，韵阅奂平面
COD，所以 韵粤彝韵悦，韵粤彝韵阅援设塔高 韵粤越曾，在 砸贼吟粤韵悦
中，蚁粤悦韵越源缘毅，则 韵悦越粤韵越曾，在 砸贼吟粤韵阅 中，蚁粤阅韵越
猿园毅，所以 韵阅越 猿姨 曾，由题意，得蚁OCD=120毅，在吟韵悦阅
中，由余弦定理，得 韵阅圆越悦韵圆垣悦阅圆原圆悦韵·悦阅糟燥泽员圆园毅，所以
猿曾圆越曾圆垣员园园垣员园曾，解得 曾越员园 或越原缘（舍去），所以塔高 OA
为 员园m援

员远援苑 苑姨 提示院因为蚁阅越 圆仔猿 ，所以 糟燥泽阅越原 员圆 ，
泽蚤灶阅越 猿姨圆 ，又 AD=2，CD=4，所以在吟ACD中，由余弦定

理，得 粤悦圆越粤阅圆垣悦阅圆原圆·粤阅·悦阅·糟燥泽阅=28，粤悦越圆 苑姨 .在
吟ABC中，cosB= 猿源 ，由余弦定理，得 粤月圆垣月悦圆原圆愿越2·AB·

BC·cosB= 猿圆 粤月·月悦逸2AB·BC-28，则 粤月·月悦臆缘远，当且
仅当 粤月越月悦=2 14姨 时，等号成立，由 cosB= 34 ，得 sinB=


