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第 猿版同步周测题参考答案
一尧选择题
员.悦
圆.月
提示院四面体的各面均为三角形.
猿.月
提示院该数列可写为 ７

９ 伊（员园原员），
７
９ 伊（员园园原员），７９ 伊（员园园园原员），…，从而

通项公式 葬灶越７９（员园灶原员）.
源.阅
提示院粤 为类比推理，月 为归纳推

理，悦 为类比推理，阅为演绎推理.
缘.粤
提示院菱形的对角线不一定相等，

所以大前提错误.
远.月
苑.月
提示院通过前三种化合物归纳出化

合物的分子式为 悦灶匀圆灶垣圆，故后一种化合
物的分子式为 悦源匀员园.故选 月.

愿.悦
提示院通过计算，得 葬圆越员，葬猿越 源猿 ，葬源越

圆，葬缘越园.依此类推，知｛葬灶｝是周期为 源 的
数列，因此 葬员园园 的值为 圆援故选 悦援

怨.阅
提示院自然数 灶圆 的分拆中最大的

数是 圆灶原员，故 圆愿怨的分拆中最大的数是

圆伊员苑原员越猿猿，所以中位数是 12 伊（员垣猿猿）越员苑.
员园.月
提示院淤于的结论错误，盂的结论

正确.
员员.月
提示院令 粤越粤 员垣粤 圆垣…垣粤灶，其中 1

n+1 约
粤 员约 1

n ， 1
n+2 约粤 圆约 1

n+1 ，…，12n 约粤灶约
12n-1 ，

则 粤 员越 n+1
n乙 1

x 凿曾越造灶曾 n+1
n 越造灶（灶垣员）原

造灶灶，同理可得 粤 圆越造灶（灶垣圆）原造灶（灶垣员），…，
粤灶越造灶（圆灶）原造灶（圆灶原员）.

所以 粤越［造灶（灶垣员）原造灶灶］垣［造灶（灶垣圆）原
造灶（灶垣员）］垣…垣［造灶（圆灶）原造灶（圆灶原员）］越造灶（圆灶）原
造灶灶越造灶圆.

员圆.悦
提示院设各选项对应的事件分别为

粤，月，悦，阅，则 孕（粤）越 14 ，孕（月）越 18 ，孕（悦）越
132 ，孕（阅）越员，代入信息量的公式可知

选项 悦 的信息量最大.
二尧填空题
员猿.于
员源援员垣 员圆圆 垣 员猿圆 垣…垣 员

灶2 约 圆灶-员
灶 （n逸2，

n沂N+）

员缘.枣（灶）越 灶圆
员远. 远姨猿 葬
提示院设正四面体内点 孕到四个面

的距离分别为 澡员，澡圆，澡猿，澡源，利用等体积法，

有 灾越 圆姨员圆 葬猿越 员猿（澡员垣澡圆垣澡猿垣澡源）· 猿姨源 葬圆，

得 澡员垣澡圆垣澡猿垣澡源越 远姨猿 葬援
三尧解答题
员苑.解院点 孕（葬，遭）在圆 悦：曾圆垣赠圆越则圆 上

时，直线 葬曾垣遭赠越则圆 与圆 悦 相切；点 孕在
圆 悦 内时，直线 葬曾垣遭赠越则圆 与圆 悦 相离；
点 孕在圆 悦 外时，直线 葬曾垣遭赠越则圆 与圆 悦
相交援

员愿.解院（员）如果一个平面与两个平
行平面中的一个相交，那么这个平面
必与另一个平面相交.此结论成立.

（圆）如果两个平面同时垂直于第三
个平面，那么这两个平面互相平行.此
结论不成立，因为如果两个平面同时垂
直于第三个平面，这两个平面还可能
相交.

员怨.解院曾垣赠 越（曾垣赠） 葬
曾 垣 遭

赠蓸 蔀 越葬垣遭垣
葬赠
曾 垣 遭曾

赠 逸葬垣遭垣圆 葬遭姨 越员愿援
又 葬垣遭越员园， 淤
所以 葬遭越员远. 于
由淤于及 葬跃遭，
解得 葬越愿，遭越圆援
圆园.证明院一般地，如果对于函数

枣（曾）的定义域内任意一个 曾，都有 枣（原曾）越
原枣（曾），那么函数 枣（曾）就叫做奇函数，
（大前提）

而 枣（原曾）越 圆原曾原员圆原曾垣员 越原 圆曾原员圆曾垣员 越原枣（曾），
（小前提）

所以 枣（曾）越 圆曾原员圆曾垣员 是奇函数.（结论）

圆员援解院（员）选择于式，计算如下：
泽蚤灶圆员缘毅垣糟燥泽圆员缘毅原泽蚤灶 员缘毅糟燥泽 员缘毅越员原

员圆 泽蚤灶猿园毅越 猿源 .
（圆）三角恒等式：泽蚤灶圆琢垣糟燥泽圆（猿园毅原琢）原

泽蚤灶琢糟燥泽（猿园毅原琢）越 猿源 .
证明如下：
泽蚤灶圆琢垣糟燥泽圆（猿园毅原琢）原泽蚤灶琢糟燥泽（猿园毅原琢）
越 员原糟燥泽圆琢圆 垣 员垣糟燥泽（远园毅原圆琢）圆 原泽蚤灶琢·

（糟燥泽猿园毅糟燥泽琢垣泽蚤灶猿园毅泽蚤灶琢）
越 员圆 原 员圆 糟燥泽圆琢垣 员圆 垣 员圆（糟燥泽远园毅糟燥泽圆琢垣

泽蚤灶远园毅泽蚤灶圆琢）原 猿姨圆 泽蚤灶琢糟燥泽琢原 员圆 泽蚤灶圆琢

越 员圆 原 员圆 糟燥泽圆琢垣 员圆 垣 员源 糟燥泽圆琢垣 猿姨源 ·

泽蚤灶圆琢原 猿姨源 泽蚤灶圆琢原 员源（员原糟燥泽圆琢）
越员原 员源 糟燥泽圆琢原 员源 垣 员源 糟燥泽圆琢越 猿源 .
圆圆.（员）解院因为 圆越员垣员，源越圆垣圆，远越

圆垣源，所以数集｛员，圆，源，远｝具有性质 孕.
因为不存在 葬蚤，葬躁沂｛员，猿，源，苑｝，使

得 猿越葬蚤垣葬躁，所以数集｛员，猿，源，苑｝不具有
性质 孕.

（圆）证明院因为数集 粤 越｛葬员，葬圆，…，
葬灶｝具有性质 孕，

所以埚蚤，躁（员臆蚤臆躁臆灶），使得 葬源越
葬蚤垣葬躁.

又因为 员越葬员约葬圆约…约葬灶，灶逸源，所以
葬蚤，葬躁臆葬猿.所以 葬源越葬蚤垣葬躁臆圆葬猿.

同理可得 葬猿臆圆葬圆，葬圆臆圆葬员.
将以上各不等式相加，得 葬圆垣葬猿垣葬源臆圆（葬员垣葬圆垣葬猿），所以 葬源臆圆葬员垣葬圆垣葬猿.
（猿）解院由（圆）可知 葬圆臆圆葬员，葬猿臆圆葬圆，…，
因为 葬员越员，所以 葬圆臆圆，葬猿臆圆圆，…，

葬灶臆圆灶原员.若 葬灶越苑圆，则 圆灶原员逸苑圆.
又 圆远约苑圆约圆苑，所以 灶原员跃远，得 灶跃苑.
故 灶的最小值为 愿.
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一尧选择题
员.月 圆.月 猿.月 源援阅
缘援粤
提示院葬越造早员园越员，当 曾约园 时，遭越圆曾约员.
远.粤
苑.粤
提示院赠越糟燥泽圆 曾原仔源蓸 蔀 原泽蚤灶圆 曾原仔源蓸 蔀 越

糟燥泽 圆曾原仔圆蓸 蔀 越泽蚤灶圆曾，所以函数的周期为

仔，且为奇函数.故选 粤援
愿.月

14.（k+1）2+k2
提示院当 n=k 时，Sk=12+22+…+k2+…+

22+12；当 n=k+1时，Sk+1=12+22+…+k2+（k+
1）2+k2+…+22+12.可见，从 k 到 k+1 应添
加的项是（k+1）2+k2援

15. 3 2姨4
16.962
提示院观察所给前 4个等式右边第

一项的系数，知 2越21，8越23，32越25，128越
27，由此可推导出 m越29越512援

再观察发现，各式右边每项系数的
和均为 员，则 m+n垣p原1280垣1120原1越1，得
m垣n垣p越162援

又观察每式展开的 2 次幂系数有
依次正负相间的规律，得 p 应为正值，
现只考察 2，8，18，32，p 这几个数的规
律，发现每项与前项的差成等差数列
6，10，14，…，则 p越32垣18越50援将 m越512，
p越50，代入 m垣n垣p越162，得 n越原400，从
而得 m原n垣p越962援

三尧解答题
员7援证明院因为 a，b，c 为正实数，
由基本不等式，得

1
a3 + 1

b3 + 1
c3 逸3 1

a3·
1
b3·

1
c3

3姨 ，

即 1
a3 + 1

b3 + 1
c3 逸 3

abc ，

所以 1
a3 + 1

b3 + 1
c3 +abc逸 3

abc +abc.

又 3
abc +abc逸2 3

abc·abc姨 =2 3姨 ，

所以 1
a3 + 1

b3 + 1
c3 +abc逸2 3姨 .

18.证明院原命题可用数学语言表
述为：已知 葬椅遭，直线 葬疑平面 琢越粤，如
图所示，则直线 遭 和平面 琢相交援

茁

琢

a b

A

（第18题图）

假设 遭 与平面 琢不相交，
则 遭奂琢，或 遭椅琢援
（员）若 遭奂琢，因为 葬椅遭，葬埭琢，
所以 葬椅琢，这与 葬疑琢越粤 相矛盾.
（圆）若 遭椅琢，因为 葬椅遭，所以 葬和

遭 可确定一个平面 茁，显然平面 琢 与平
面 茁相交援

设 琢疑茁越糟，因为 遭椅琢，所以 遭椅糟援
又 葬椅遭，所以 葬椅糟，且 葬埭琢，糟奂琢援
故 葬椅琢，这与 葬疑琢越粤 矛盾援
根据（员）（圆），可知假设不成立 援故

直线 遭 与平面 琢相交，原命题得证援
19.证明院要证原式，只要证 a+b+c

a+b +

a+b+c
b+c =3，即证 c

a+b + a
b+c =1，

即只要证 bc+c2+a2+ab
ab+b2+ac+bc =1.

易知 A+C=2B，则 B=60毅，b2=a2+c2-ac，

所以 bc+c2+a2+ab
ab+b2+ac+bc

= bc+c2+a2+ab
ab+a2+c2-ac+ac+bc

= bc+c2+a2+ab
ab+a2+c2+bc =1.

所以原等式成立.
20.解院根据类比猜想得出 S2

AA 1C1C =
S2
ABB1A 1+S2

BCC1B1-2SABB1A 1
·SBCC1B1

·cos兹，其中 兹
为侧面 ABB1A 1 与 BCC1B1 所成的二面
角的平面角.

证明如下：作斜三棱柱 ABC-A 1B1C1
的直截面 DEF，D，E，F分别在棱 AA 1，
CC1，BB1上，则蚁DFE为平面 ABB1A 1与
平面 BCC1B1所成的角，设为 兹.在吟DEF
中有余弦定理：DE2=DF2+EF2-2DF·EFcos兹，

等式左右两边同乘以 AA 21，得
DE2·AA 21 =DF2·AA 21 +EF2·AA 21 -

2DF·AA 1·EF·AA 1cos兹，
即 S 2

AA 1C1C =S 2
ABB1A 1 +S 2

BCC1B1 -2S ABB1A 1
·

SBCC1B1
·cos兹.
圆员.解院（员）计算得 杂员越员，杂圆越缘，杂猿越员缘，

杂源越猿源，杂缘越远缘，杂远越员员员，杂苑越圆圆垣圆猿垣圆源垣圆缘垣
圆远垣圆苑垣圆愿越员苑缘.

因为前 灶原员组共有 员垣圆垣猿垣…垣（灶原
员）越 n（n-1）2 个整数，

所以第 灶组第 员个数是 n（n-1）2 垣员，
且共有 灶个数，

所以杂灶越 n（n-1）2 +1蓘 蓡垣 n（n-1）2 +2蓘 蓡垣…垣
蓘 n（n-1）2 +n蓡越 n2（n-1）2 垣 n（n+1）2 越 n（n2+1）2 .

（圆）杂员 垣杂猿 越员 垣员缘 越员远越圆源，杂员 垣杂猿 垣杂缘 越
员远 垣远缘 越愿员 越猿源，杂员 垣杂猿 垣杂缘 垣杂苑 越愿员 垣员苑缘 越
圆缘远越源源，猜测 杂员垣杂猿垣杂缘垣…垣杂圆灶原员越灶源，下面
用数学归纳法证明：

淤当 灶越员时，杂员越员越员源，结论成立.
于假设当 灶越噪 时结论成立，即 杂员垣

杂猿垣杂缘垣…垣杂圆噪原员越噪源，
那么当 灶越噪垣员时，杂员垣杂猿垣杂缘垣…垣杂圆噪原员垣

杂圆噪 垣员越噪源垣（2k+1）［（2k+1）2+1］2 越噪源垣源噪猿垣
远噪圆垣源噪垣员越（噪垣员）源，结论也成立.

根据淤于，可知 杂员垣杂猿垣杂缘垣…垣杂圆灶原员越灶源.
圆圆.证明院（员）当 灶越员时，葬员越 32 ，

又 葬圆圆 原葬圆越葬员，且 葬灶跃园，

解得 葬圆越 1+ 7姨2 ，

所以 葬员约葬圆，结论成立.
假设当 灶越噪 时结论成立，即 葬噪约葬噪垣员，
故 葬 圆

噪垣员 原葬噪垣员约葬噪垣员，结合 葬噪垣员跃园，
解得 葬噪垣员约圆，
则当 灶越噪垣员 时，葬噪垣圆越 1+ 1+4ak+1姨2 约

1+ 1+4伊2姨2 越圆，
所以 葬噪垣员原葬噪垣圆越葬 圆

噪垣圆原圆葬噪垣圆越葬噪垣圆（葬噪垣圆原圆）约园，
所以 葬噪垣员约葬噪垣圆.
综上可知，葬灶约葬灶垣员（灶沂晕垣）.
（圆）由 葬 圆

灶垣员 原葬灶垣员越葬灶，得 1
an+1（an+1-1）越

1
an 圯

1
an+1-1 - 1

an+1 = 1
an 圯

1
an+1-1 = 1

an +
1
an+1

，

所以 遭员垣遭圆垣遭猿垣…垣遭灶越 1
a1-1 - 1

a2-1 +
1

a3-1 垣…垣（-员）灶原员· 1
an-1 越 1

a1-1 - 1
a1

+ 1
a2蓸 蔀垣

1
a2

+ 1
a3蓸 蔀垣…垣（-1）n-1 1

an-1 + 1
an蓸 蔀= 1

a1-1 -
1
a1

+（-1）n-1·1
an .

因为 a 2
n+1 -an+1-2=（an+1-2）（an+1+1）=

an-2，所以 an+1-2
an-2 越 1

an+1+1 臆 25 ，

所以 圆-葬灶臆 25蓸 蔀 灶原员（圆-葬员）圯葬灶逸圆-
12 25蓸 蔀 灶原员.

当 灶 为奇数时，遭员垣遭圆垣遭猿垣…垣遭灶越
1

a1-1 - 1
a1

垣 1
an 约

1
a1-1 - 1

a1
垣 1
2- 12 25蓸 蔀 n-1 越

43 垣 1
2- 12 25蓸 蔀 n-1 .

要证 43 + 1
2- 12 25蓸 蔀 n - 1 约 116 垣

16 25蓸 蔀 灶原员，
只需证 1

2-12 25蓸 蔀n-1 约 12 垣 16 25蓸 蔀灶原员，
即证 员<员垣 13 25蓸 蔀 n-1- 14 25蓸 蔀 n-1-

112 25蓸 蔀 2n-2=1+ 112 25蓸 蔀 n-1 1- 25蓸 蔀 n-1蓘 蓡，
此结论显然成立，所以 遭员垣遭圆垣遭猿垣…垣

遭灶臆 116 垣 16 25蓸 蔀 n-1.
当 灶 为偶数时，结论显然成立，所

以 遭员垣遭圆垣遭猿垣…垣遭灶臆 116 垣 16 25蓸 蔀 n-1.



提示院直接由等差中项，等
比中项的定义代入即可，或特值
代入验证.

怨.悦
提示院要证 遭圆原葬糟姨 约 猿姨 葬，只需

证 遭圆原葬糟约猿葬圆，只需证（原葬原糟）圆原葬糟约猿葬圆，即
证（葬垣糟垣葬）（葬原糟）跃园，亦即证（葬原遭）（葬原糟）跃园.
故选 悦.

员园.悦
提示院由已知，得“埚曾沂［员，圆］，姿跃

圆曾垣 1
x ”是假命题，故坌曾沂［员，圆］，姿臆

圆曾垣 1
x 恒成立.令 枣（曾）越圆曾垣 1

x ，曾沂［员，圆］，
则 枣 忆（曾）越圆原 1

x2 越 2
x2 x- 2姨2蓸 蔀 x+ 2姨2蓸 蔀跃

园，故 枣（曾）在［员，圆］上单调递增，从而
［枣（曾）］皂蚤灶越枣（员）越猿，所以 姿臆猿.故选 悦.

员员.悦
提示院若 枣（曾）的图象关于 曾越葬对称，

则 枣（葬垣曾）越枣（葬原曾），故 枣 忆（葬垣曾）越原枣 忆（葬原曾），
从而 枣 忆（曾）的图象关于点（葬，园）对称.以
上步步可逆，所以“枣 忆（曾）的图象关于点
（葬，园）对称”是“枣（曾）的图象关于 曾越葬对
称”的充要条件.

员圆.月
提示院将施行变换的各数依次记作

葬蚤（蚤越员，圆，…，愿），则 葬蚤沂晕垣，且 葬愿越员，则葬苑越圆圯葬远越源圯葬缘越愿 或 员圯葬源越员远 或 圆圯葬猿越猿圆，或 缘或 源圯葬圆越远源，或 10，或 愿 或 员圯
葬员越员圆愿，或 圆员，或 圆园，或 猿，或 员远 或 圆.故
选 月.

二尧填空题
员猿.函数 枣（曾）越源曾圆原圆（责原圆）曾原圆责圆原责垣员

在区间［原员，员］上恒小于等于 园
员源.榆
提示院因为韵粤 垣韵悦 越韵月 垣韵阅，所以

韵粤 原韵月 越韵阅 原韵悦 ，所以月粤 越悦阅 ，所以
四边形 粤月悦阅为平行四边形.

员缘.（园，员远］
提示院怎臆（葬垣遭） 员

葬 垣 怨
遭蓸 蔀恒成立，而

（葬垣遭） 员
葬 垣 怨

遭蓸 蔀 越员园垣 遭
葬 垣 怨葬

遭 逸员园垣远越员远，
当且仅当 遭

葬 越 怨葬
遭 且 员

葬 垣 怨
遭 越员 时，上式

取“越”，此时 葬越源，遭越员圆援所以 园约怎臆员远援
员远.粤悦彝月阅
提示院从结论出发，找一个使粤 员悦彝

月员阅员 成立的充分条件，可以是：粤悦彝月阅
或四边形 粤月悦阅为正方形等援

三尧解答题
员苑.证明院左边越（泽蚤灶兹垣泽蚤灶圆兹垣糟燥泽兹垣

糟燥泽圆兹） 2姨 sin兹cos仔4 +cos兹sin仔4蓸 蔀-1蓘 蓡越
（泽蚤灶兹 垣糟燥泽兹 垣员）（泽蚤灶兹 垣糟燥泽兹 原员）越（泽蚤灶兹 垣
糟燥泽兹）圆原员越圆泽蚤灶兹糟燥泽兹越泽蚤灶圆兹越右边，所以原

等式成立.
员愿.证明院假设方程 枣（曾）越园 在区间

［葬，遭］上至少有两个不同的实数根 琢，茁，
即 枣（琢）越枣（茁）越园，不妨设 琢约茁援
由于函数 枣（曾）在区间［葬，遭］上是增

函数，故 枣（琢）约枣（茁），这与 枣（琢）越枣（茁）越园
矛盾援

所以方程 枣（曾）越园 在区间［葬，遭］上
至多只有一个实数根援

员怨.证明院当 葬员，葬圆，…，葬圆灶垣员 全部相
等时，显然性质 孕成立.

下面证明：当 葬员，葬圆，…，葬圆灶垣员 具有性
质 孕时，葬员，葬圆，…，葬圆灶垣员 全部相等.

假设 葬员，葬圆，…，葬圆灶垣员 不全相等，则其
中至少存在一个整数与其他整数不
同，不妨设此数为 葬员，若 葬员 在取出的 圆灶
个数中，将其分为两组，每组 灶 个数，
则两组所有元素的和不相等，这与性质
孕矛盾，故假设不成立，所以当 葬员，葬圆，…，
葬圆灶垣员 具有性质 孕时，葬员，葬圆，…，葬圆灶垣员 全部
相等.

综上所述，原命题成立.
圆园.证明院要证 葬

遭垣糟 垣 遭
葬垣糟 越员，

只需证 葬圆垣葬糟垣遭圆垣遭糟
葬遭垣遭糟垣葬糟垣糟圆 越员，

即证 葬圆垣遭圆原糟圆越葬遭.
在吟粤月悦中，
因为 粤垣月越员圆园毅，
所以 悦越远园毅.
又根据余弦定理，
得 葬圆垣遭圆原糟圆越圆葬遭·糟燥泽远园毅越葬遭.
所以原式成立援
圆员.证明院（员）要证 葬员姨 垣 葬3姨 约圆 葬2姨 ，

只要证（ 葬员姨 垣 葬3姨 ）圆约（圆 葬2姨 ）圆，
即证 葬员垣葬猿垣圆 葬员葬3姨 约源葬圆.
因为｛葬灶｝是等差数列，
所以 葬员垣葬猿越圆葬圆，
所以只要证 葬员葬3姨 约葬2，

即证 葬员葬猿约葬圆圆 越 a1+a32蓸 蔀 2.
结合基本不等式可知上式显然成

立，所以 葬1姨 垣 葬3姨 约圆 葬2姨 .
（圆）假设 员原葬灶，员原葬灶垣员，员原葬灶垣圆 成等比

数列，则（员原葬灶垣员）圆越（员原葬灶）（员原葬灶垣圆），即 员原
圆葬灶垣员垣葬 圆

灶垣员 越员原（葬灶垣葬灶垣圆）垣葬灶葬灶垣圆.（*）
因为｛葬灶｝是等比数列，所以 葬 圆

灶垣员 越
葬灶葬灶垣圆，代入（*）式，得 圆葬灶垣员越葬灶垣葬灶垣圆，

所以等比数列｛葬灶｝又是等差数列.
所以｛葬灶｝是常数列，与已知相矛

盾，故假设不成立.所以 员原葬灶，员原葬灶垣员，员原
葬灶垣圆 不可能成等比数列.

圆圆.（员）证明院由 枣（葬）垣枣（遭）越园，得
造早 1-a1+a 垣造早 1-b1+b 越园，造早 1-a1+a·1-b1+b蓸 蔀 越园，

1-a1+a·1-b1+b 越员，化简得 葬垣遭越园.
（圆）解院由已知，得 枣 12蓸 蔀 越造早 13 ，

枣 13蓸 蔀越造早 12 ，枣（曾园）越造早 1-x01+x0
，代入 枣 12蓸 蔀 垣

枣 13蓸 蔀 越枣（曾园）中，解得 曾园越 57 .
（猿）解院假设存在 曾猿，使得 枣（曾员）垣

枣（曾圆）越枣（曾猿），

则 造早 1-x11+x1
·1-x21+x2蓸 蔀 越造早 1-x31+x3

，解得

曾猿越 x1+x21+x1x2
.下面证明 x1+x21+x1x2

沂（原员，员）.
因为 曾员，曾圆沂（原员，员），所以 员垣曾员曾圆跃园.
要证 x1+x21+x1x2

约员，即证 曾员垣曾圆约员垣曾员曾圆，

只要证（曾员原员）（曾圆原员）>园.显然 曾员原员约
园，曾圆原员约园，所以上式成立，所以 x1+x21+x1x2

约员.
同理可证 x1+x21+x1x2

跃原员.
所以存在 曾猿越 x1+x21+x1x2

满足题意.
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第 猿版同步周测题参考答案
一尧选择题
员.悦 圆.月
猿.月
提示院因为 灶 为正偶数，据数学归

纳法证题步骤，第二步应先假设第 噪个
正偶数也成立，本题即假设 灶越圆噪 正确，
再推第 噪垣员 个正偶数即 灶越圆噪垣圆 正确援

源.阅 缘.粤 远援悦 苑.悦 愿.悦 怨援悦
员园.悦 员员.悦 员圆.粤
二尧填空题
员猿.当 灶越圆时，圆圆逸圆伊圆，命题成立

员源. 灶垣圆圆灶 （灶沂晕垣）

员缘. 员垣 员圆噪垣员蓸 蔀 员垣 员圆噪垣圆蓸 蔀· 噪
噪垣员

员远. 原肄，12蓸 蔀
提示院设 枣（灶）越 1

n+1 垣 1
n+2 垣…垣 12n ，

则 枣（灶垣员）越 1
n+2 垣 1

n+3 垣…垣 12（n+1），所

以 枣（灶垣员）原枣（灶）越 12n+1 垣 12（n+1）原 1
n+1 越

12n+1 原 12n+2 跃园.所以数列 枣（灶）是递增

数列.所以 枣（灶）逸枣（员）越 12 .所以 葬约 12 .
三尧解答题

员7援证明：（员）当 灶越员 时，左边越圆，
右边越 员伊（猿垣员）圆 越圆越左边，等式成立援
（圆）假设 灶越噪（噪逸员）时等式成立，即

2
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（噪垣员）垣（噪垣圆）垣…垣（噪垣噪）越 噪（猿噪垣员）圆 ，

则当 灶越噪垣员时，
左边越（噪 垣圆）垣（噪 垣猿）垣…垣（噪 垣噪）垣

（噪垣噪垣员）垣（噪垣噪垣圆）越［（噪垣员）垣（噪垣圆）垣…垣
（噪垣噪）］垣猿噪垣圆越 噪（猿噪垣员）圆 垣猿噪垣圆越 猿噪圆垣苑噪垣源圆 越
（噪垣员）（猿噪垣源）圆 越（噪垣员）［猿（噪垣员）垣员］圆 ，

所以 灶越噪垣员时，等式成立援
根据（员）和（圆），可知对任意 灶沂晕垣，

等式成立援
员8援证明：（员）当 灶越员 时，葬圆垣（葬垣员）员越

葬圆垣葬垣员能被 葬圆垣葬垣员整除，
即当 灶越员时原命题成立援
（圆）假设 灶越噪（噪沂晕垣）时，葬噪垣员垣（葬垣员）圆噪原员

能被 葬圆垣葬垣员整除，
则当 灶越噪垣员时，
葬噪垣圆垣（葬垣员）圆噪垣员
越葬·葬噪垣员垣（葬垣员）圆·（葬垣员）圆噪原员
越葬·葬噪垣员垣葬·（葬垣员）圆噪原员垣（葬圆垣葬垣员）（葬垣员）圆噪原员
越葬［葬噪垣员垣（葬垣员）圆噪原员］垣（葬圆垣葬垣员）（葬垣员）圆噪原员.
由归纳假设及 葬圆垣葬垣员 能被 葬圆垣葬垣员

整除，可知 葬噪垣圆垣（葬垣员）圆噪垣员 也能被 葬圆垣葬垣员
整除，即 灶越噪垣员时命题也成立援

根据（员）和（圆），可知对于任意的
灶沂晕垣，原命题成立援

员9援证明院（员）当 灶越员时，曾垣员
曾 逸圆成立援

当 灶越圆 时，曾圆垣员垣员垣 员
曾圆 逸圆垣圆跃圆垣员

成立援
（圆）假设当 灶越噪 时，曾噪垣曾噪原圆垣…垣 员

曾噪原圆 垣
员
曾噪 逸噪垣员成立，

那么，当 灶越噪垣圆 时，曾噪垣圆垣曾噪垣…垣 员
曾噪 垣

员
曾噪垣圆 逸噪垣员垣 曾噪垣圆垣 员

曾噪垣圆蓸 蔀逸噪垣员垣圆越（噪垣圆）垣员援
这表明，当 灶越噪垣圆时命题也成立援
根据（员）和（圆），可知原不等式成立援
20.（员）解：因为 杂灶，杂灶垣员，圆杂员 成等差

数列，

所以 杂灶垣员越 杂灶垣圆杂员圆 .
又 葬员越员，
所以 杂员越葬员越员，
杂圆越 杂员垣圆杂员圆 越 猿圆 越 圆圆原员圆员 ，

杂猿越 杂圆垣圆杂员圆 越 苑源 越 圆猿原员圆圆 ，

杂源越 杂猿垣圆杂员圆 越 员缘愿 越 圆源原员圆猿 ，

猜想 杂灶越 圆灶原员圆灶原员 （灶沂晕垣）.
（圆）证明：淤当 灶越员 时，左边越葬员越员，

右边越 圆员原员圆员原员 越员，
所以左边越右边，猜想成立.
于假设当 灶越噪 时，猜想成立，即

杂噪越 圆噪原员圆噪原员 ，

那么，当 灶越噪垣员时，

杂噪垣员越 杂噪垣圆杂员圆 越
圆噪原员圆噪原员 垣圆伊员

圆
越 圆噪原员垣圆噪

圆噪 越 圆噪垣员原员圆（噪垣员）原员 ，

所以当 灶越噪垣员 时猜想也成立.
根据淤于，可知猜想对任何 灶沂晕垣

都成立援
圆员.证明院（员）当 灶越员时，即一个圆把

平面分成 圆 部分，枣（员）越员圆原员垣圆越圆，所以
命题成立援

（圆）假设 灶越噪 时，命题成立，即 噪 个
圆把平面分成 枣（噪）越噪圆原噪垣圆 个部分.设
第 噪垣员 个圆为圆 韵，由题意，它与 噪 个
圆中每个圆交于两点，又无三个圆交于
一点，于是它与其他 噪 个圆相交于 圆噪
个点，把圆 韵 分成 圆噪 条弧，而每条弧
把原区域分成 圆 块，因此平面的总区
域增加了 圆噪 块，即 枣（噪垣员）越噪圆原噪垣圆垣圆噪越
（噪垣员）圆原（噪垣员）垣圆援

这表明，当 灶越噪垣员 时，命题也成立援
根据（员）和（圆），可知对任何正整数

灶，命题都成立援
圆圆.解院（员）由题意可得 枣（员）越员，枣（圆）越

圆，枣（猿）越猿，枣（源）越缘，枣（n+2）=f（n）+f（n+1），
则 枣（员）枣（猿）原［枣（圆）］2越员伊猿原圆圆越原员，
枣（圆）枣（源）原［枣（猿）］2越圆伊缘原猿圆越员.
（圆）猜想 枣（灶）枣（灶垣圆）原［枣（灶垣员）］2越

（原员）灶，下面运用数学归纳法进行证明：
当 灶越员，圆时，由（员）可知猜想成立.
假设当 灶越噪 时猜想成立，则 噪 为奇

数时，枣（噪）枣（噪垣圆）原［枣（噪垣员）］2越原员；噪 为偶
数时，枣（噪）枣（噪垣圆）原［枣（噪垣员）］2越员，

那么当 灶越噪垣员 时，
若 噪垣员 为偶数，则 噪 为奇数，可得

枣（噪垣员）枣（噪垣猿）原［枣（噪垣圆）］2=f（k+1）［f（k+
1）+ f（k+2）］-［f（k+2）］2=［f（k+1）］2+
f（k+2）［f（k+1）-f（k+2）］越［枣（噪垣员）］2原
枣（噪）枣（噪垣圆）越员；

若 噪垣员 为奇数，则 噪 为偶数，同理
可得 枣（噪垣员）枣（噪垣猿）原［枣（噪垣圆）］2越［枣（噪垣
员）］2原枣（噪）枣（噪垣圆）越原员，

即当 灶越噪垣员时，枣（噪垣员）枣（噪垣猿）原［枣（噪垣
圆）］2越（原员）噪垣员.

综上所述，猜想成立.
第 8期

第 圆耀猿版章节测试题参考答案
一尧选择题
员.月
提示院粤，悦，阅 是归纳推理，月 是演

绎推理，故选 月.
圆.阅
提示院观察可知，末位数字依次是

猿，怨，苑，员，以 源为周期进行循环，又圆园员愿越
源伊缘园源垣圆，所以 猿圆园员愿 的末位数字为 怨.

3.C
提示院正三角形的边对应正四面体

的面，所以边的中点对应的就是正三
角形的中心.

源.粤
5.月
提示院“葬，遭 至少有一个能被 缘整除”

的反面是“葬，遭 都不能被 缘 整除”.
远.粤
7.阅
提示院由已知等式，得

tan仔5 + b
a

1- b
a tan仔5

越

贼葬灶 8仔15 ，设 贼葬灶兹越 b
a ，则有 贼葬灶 仔5 +兹蓸 蔀 越

贼葬灶 8仔15 ，所以仔5 垣兹越噪仔垣 8仔15（噪沂在），得

兹越噪仔垣仔3（噪沂在）.所以 贼葬灶兹越贼葬灶 噪仔垣仔3蓸 蔀越
3姨 ，即 b

a 越 3姨 .
8.悦
提示院垂直于同一个平面的两条直

线平行援
9.A
提示院只有③不一定成立.
10.B
提示院因为 琢，茁是锐角三角形的两

个内角，所以 琢+茁跃 仔2 ，所以 0约 仔2 -琢约
茁约 仔2 ，sin 仔2 -琢蓸 蔀 约 sin茁，即 0约cos琢约
sin茁约1.因为函数 f（x）在［原1，1］上是减
函数，所以 f（cos琢）跃f（sin茁）.

11.阅
提示院f（1）=1，f（2）=1+6=7，f（3）=1+

6+12=19，f（4）=1+6+12+18=37，所以 f（n）=
1+6+12+18+…+6（n-1）=3n2-3n+1，选阅援

员圆.悦
二尧填空题
13.同角的补角相等


